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AU LECTEUR- 

Approbation générale que Ici 
Tables des Sinus ont des plus, 
fçavans ^ des plus célèbre^ 
Machematicieiis de TEurope^i 
par leur grand ufage dans tou-^ 
tes les parties de Machemaci^ 
que,& principalement dans la Geomeiric Se 
dans rAftrcnomie , m'a fait rechercher aveç 
beaucoup de foin les moyens 4'y ^io^icer quel- 
que chofc de nouveau , pour rendre la conftru- 
ûion U Tufage 4c ces Tables facile à cous ceux 
quivoudronc s 'enfervir. Vt>us trouverez donc 
icy ^ Mon cher Leâeur , outre la Trigonome. 
crieRcâiligne& Sphcrique, qui écoicnc dans, 
les premières impreifions zvcc des (impies pra- 
tiques , les Théorèmes neceflaires pour les do% 
inonftrations de toutes ces pratiques. Vous, 
trouverez encore icy une brieve coniiruâioi^ 
des Tables des Sinus & des Logarithmes auilt 
jtycç lc$ Thçoremés neceiTaii^es^ pour la da- 
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AU LECTEUR, 
«oonftration des Problèmes , qui ont eftc ajofi* 
tcz le plus fuccinâcmenc qu'il m aeilé poC^ 
(ible, tant pour la conftruûion des Tablei 

3ue pour leur ulàge. J'ay donné par tout des 
emonftrations très - courtes , & changé les 
pratiques qui dépendoient des démon (tracions 
trop longues, en d'autres plus faciles à démon- . 
trer, pour ne pas rendre ce livre trop ample , 
ôL j fepai é , comme dans ma Géométrie Pra^ 
tiijue j les Théorèmes d'avec les Ptoblemes ^ 
pour le rendre plus agréable , 6c plus propre 
pour les plus & pour les moins fçavans* Com- 
me les fautes qui fe font glifTées dans Timprel'*- 
Gon des Tables fe font trouvées en cres-pctic 
nombre , on les a corrigées à la plume , ainfi 
on peut s'affurcr d'avoir des Tables crcs-cor- 
reûes ÔC ires - 1 xades» 

EXTRAIT DV Pnip-ILEÙE DV ROT, 

PA Grâce & Privilège du Roy, en datte dau,Maz$i^8f; 
SignéLfi Petit : Il cft permis à fisrtSNMs MicHALLEXt 
JMarcEand Libraire â'Paris , d'imprimer ou faire imprimer 
pendant le temps de dix années , ITn livre intitulé hi TéMa 

' gUs Tangtntts, 6* des ncmbru depuis Vumti jufqn'à dix mille, i 
■ikv€c un Traité de Trigmometrit j Avec d cfFcnces à tous Im pri- | 
meurs , Libraires & autres d'en imprimer , vendre debi* 
ter pendant led .temps, fans le confentcment de i'Expofant,à 
pçine de deux mil livres d*amande , confication des Exem^ 
plaires yicit tous dépens , dommages & interefts, > . 

KegiftréfMrleVtfjredelaCemmunMUtê des Marchands Liirai*^ 
Wà^J$HfrimursdtfMU,Siini,ANGOT:^Siadic. ] 
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• ï R I G Ô N Ô M E t I Éi 

«Putf^ DE mvr ELLES DEMONSTRAflONS^ 
-h 'i'il' dèfffatiquei'M pour la cm- 

i ■firuilim deiTabks , que,: four U fuffuttttùn 
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A Trigonométrie cfl: une partie de Géométrie , qui 
par le moyen des Nombres rc.oud toute forte de 
triangles , tant Tpheric^ucs que icdilignci. Elle ne 
conïiàere que (Ix chofes dans un crianglé > les croià 
àDjglcs dc lestioisc6tez> car ce n*eft pas à la Tri|^oQomccpc^ 
mefurcr l'aire d*uQ trup^le , maishienâla^Pl^ ' 
^ ' Le but de la Trigooomecrie tfk de trouyer par le caltul îes 
parties d'oii.i|iiinglc > par lemoyea de trois chofes coonuoci 
^ttl âoiyeâVdctérmnicr les antres jpirtjes àxL cmoglè ; jpbôc 
ne' pas Cràyanlér à l'inceitaîn. Ce <{\xé feront toA)oars diius 
angles ifn c6t^ > ou depx côtez & ùh angle» ou bien le$ trots 
côte'z » ihais non pas les trois angleis, pour le moins dans mx 
triaiii^le reéliJigne , parce qu'il nei^ous cft pas lil^rç^ de mettre 
les tiois angles d'un triangle rcdiligpc tel que l'on voudra » 
car deux étant pelez à difcretion , le troifîémc doit être neccf-» 
iaucœcat le rcftc de ges dekxà 180 degrei^a £ûc ^«e 
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> ' Des Définirions l 

^ctsùoSs SLti^lcs connus ne valent pioprencm; qlie cîenx ché»^ 
: (es , c]ui ne fooc paa fuffifantes pour déterminer le triangle* • 
:'Ccla nVrriire pas dans un triangle Spliefi)||Mfr> 'i/^t iti Uùlâ^ 
anglâs^^^gti^ieyirlcftJEDiscôte:^ - 



Définitions^ 



X. ^T^Rîanglç r«<îlilignct c'eft ceîuy qui cft formé fur un 
JL fdan^s ia mniiçlli^ ioufùsfftiosk 4crCso^ lignes dcoi- 

X. Triangle Spberique, c'eft celuj qui eft fermé fur la 
f1ptÇm;i^;^q<^b^ lintérfclliôn de U^Cgf^^-m^Pi. 

* Triangle mOangle cft .qui a an. mQins oa aûgl^ 



aucun* 

droit. 

f. La mefure d'un angle, c'cft Tare d'un cercle quelcon- 
que , terminé par les deux lignes de l'angle > & décrit de la 
pointe du même angle- Néanmoins on prend ordinaîremcnjc - 
yàtc 4*}in grand cercle de la Sphère pour la mefure d'un angle 
'btcricrtici |>arce qUe h Trigonometp'e fpherique ne confidere 
riiè lér gcahds çdçclcs dç ii Aphére jMà imt tons d'une m4mç ' 
jtèïdfetirV''/ » ^ITr'', • ' 

/^V^a^ d6ydc dHm ^tCtytïl^tméligrte droite tirée par |et 
ilëmrt^ïdnitn dr cet^ré- Ainfi ja corde de farc^B B L 
dd'ittb'SîfiCitttft^failr^te^ ôA vôtiâtoyez qiié toucà cùt^ 
de appartient àidààraricf i IcjH^vaU prb eofemUe foni le cer^ 
de entier. * ' ' * * * " ' ' 

7- La corde du complément d'un arc , c'efl la corde du rc- 
ftc de cet arc aU Acitii-ceicle A infi on connoîtra que la çoid^ 
du complément de Tare B L çft la droite AL. - 
îi. Le Sinus droit d*an arc ou d'un angle j ç'eft une droite 
cirée d'ntti^dU'axneiBit^ do cet ar€ pcjrpenjiiçulaircmcnt fyt 
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l€ Jîajnctrc , qoî patfc par l'autre tttttmith âuh même arç^ 
Ainfi on connoîtra que icSinus droit de l'arc k fii^v dè foè 

angle EC£» e(f la droite E 43^, as^l#SàMdfék^ a^lW 
llDcft la droite EH • ^ . ^-^ • 

Oa bkiile>tfi(ti.ëfoîi «'«'aitviïVA la indiK ^ W^êh^ 
aed'oi^dlt^ottUc. 'lAinQoiicâDtf^ que la ^WB'Q'ciOiÙ 

TareE'B, parce 
qfttelle eft la 
moitié de la 
corde E L j qui 
aparticnt à l'arc 
double EBL. - 
9* Le Skias 
vcrfe d'uMfCt 
ç*eft la pafiW 
diidianieticf^d 
«affe par ène 
ées cietreiiikev 
déeetarc,cotii<^ 
prife entre le . 
inêmcarc&fon • ' • - î 

"Sinus droit. Aîn# on cooncfftra que le Sînas vcrfe it Viit E B 
cft la partic;B.G»^ quek SiûU$ vetfe de l'aio A DE cftk 
-fariie AG. ^ ' ' ■ - ' . j 

^ Voas prendrez garde que qua^d i^o|is d^ro^ta ibbaleaic* 
Sinus , cela fe dt>i|( eii€etitfredli.Sinii$ drpk» - n / i 
lo. La Tangenée4*im arc , ptr é'm angle, c^4^ oii«tfi6ite 
tiréedW des cstremttez de fcct arc t pcr^nAcnlailtaMÀr 

mit diaqdctrcqni pafle par la même extrémité, & terminée 
i la rencontre d'une ligne droite tirée du centre par Taotie ex- 
trémité da mé4)elarc. Ainfi oti conoojtra que la Tangente de 
l'arc E B , ou de Ton angle E C B , cft la droite B î , & que 

Ja Tangente 4& l'aiic A DE ou. dejan anj^ie A C>£ja& 
droite A M. * ^ 
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4 DnBefimtiml 

çft U droite Ç F » & g^p Jê S^camç . A DB ^ft 

Vo^is rçi|Vir9ïifrç»<i«c t^t;Sii»?j toute Tangçpçc » & tou^ 
te Sécante aparciennent a deux arcs» le{<]uçk pris, cafcmblf 
$9iittougiiir^3in demi-ç6^cle,r(# if^. dfçg^e;^.. Aiia^oaroid 
évidçqjjtn; r^jP^r Ja 4éfinî%»A49t.irt4iis :e^uc^ B G .ej| 

au(fi-bKnle Sinus de l are A E que daParc E3 > leXqi;^el$ fon{ 
^ eofemble le deçai-cercle A b B. Il enefidem^TPede JaT^f* 
ente & de la Sécante , parce que la Tangente B F de l'a/ç 
B eft égale à la Tangente A M de I*arc A D E > & que pà»^ 
leillemenc la Sccantc C F de l'arc £ fi ed cg^le,à la Secantpi 
ÇM de l'arc A D E. ' 

1%, Le complément d'un arç ou d'ojn angle, c*cftcc dequoy 
îl diffère du quart de cercle, ou de 90, degrçz , foit par dé- 
faut ) ou par excès. Ainfi le complément de I >ic E B eftTa^. 
% D» par Içque^ il diffère du quart de cercle B P,'^:^; le com.- 
ptement d< t'arc A £ eft 4c mcme arc E D » piir lequel il di^- 
|ere du qu^irt de cerclé A C'tift pçurquoy la c^oïxt (rîi 
fera dite le Sinus du cpi^pienient de 1 arc E^,i^ do in^mp 
arc Ë B la Taogeute'dacomplçiaîetit (era la drgicejp 1 > & 1^ 
Sécante du çdrpplemcfit fera C t. 

Le Rayon ou le Sinus total , c'cfl \c Sinus de Tangle droiÇ, 
•pu du quart de cercle > c'eft à dire de 90 degrez. On le nom- 
^ |nç i\43!0fî > parce qu il eft égal au demi diamètre, & on 1 2^- 
peilc Smus total , parce qu'il eft le plus grand de tous les Si- 
;^us. Ainfi la droite C D étant le Sious du quart de cefçle B u 
'où A D > ou de l'angle droit BCD , ou A C D > eft appeljnÉ. 
.KayoD ou Sinus cbul» leq^el^ft b^n égal au demidian^tre, 
v^Ç.fi^^ ? Ç vpu5 voyea;. * !; 

* • • " ■ 

« » • * • • 

•*.-'».. I k : » i. 

• • CHAPITRE IL 

Ik U mjiruttim-des Tables des Sinui des 

Tan^cnW y &,^de^ 

ON voit évidem|Dcnt que Ja quantité des Sinus, desTanJ 
gentes & 4cs Seamt^cs^ ^Ë?.^ ^5 ^5^^.^ 4^^.^!^?.^9'M > 9°^ 
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^ ^ ; : , ; v! .Çhapitre'll.'' - :,rA\. 

Z/n dcmfdiaiii%i|4tt cercle qu*$ifxd£crlf. Aiafi îeSîimS i la 
v^angente & la Sécante de ouélqoe arc auece> foit ont au SU 
nus total une certaine raiton qui ne cnange jamais. C'eil 

pourquoy ayant une fois connu la grandeur ces lignes pour 
un Sinus total d'une grandeur décerminéc j on les pourra con- ^ 
noîtrc facilement par 1^ Règle de trois pour le Sinus total dç 
^uclqii'autre grandeur qu'on le voudra ruppofer. 

Les Anciens divifoient le Rayon en do parties égales > & 
ils chcrchpient cotnbicn de; femblfbles p^rt^es contenoicnt les 
Sinus des degrez Vaquait de cercle/ Mais comme ce nombre 
de yo pattien feulement eft trop petit , pour avoir au juile ^ . 
(ans une erreur fenfibic la quantité des Sinus » à cauiè des fia^ 
âioms que Ton néglige , & des noiQbres irrationajiJt' qui fe 
kencontrent ordiâ^airefnentdans cette Cipputation ^ les Mo- 
dernes ont Gippofé ie Rayon de beaucoup plus de parties > afin 
que Terreur qui doit provenir des Nombres irtationaux , &r 
.des fra(î;^ions négligées , ne foit pas fenfible dans un fi grand 
nombre de parties i & ils le fuppofcnt ordinairement de 
ir oooooo parties ,& dans cette fuppofition ils ont fuppu-. 
,tc la quantité non feulement des Sinus , mais encore des Tan- *2 
g(tntes & des Seyantes des dcgiçz ^ des minutes du quart de 
cercle , dont ils ont fait des Ta|p>Ie^ , communément appellccs 
le^ T^les e^' Sinus , dont nous allons enfeigner en pea 4q 

inot's la cbnilruâion dans les p.io{^.ti0ns ^Yant^s*. 
« 

. Les deHxreff angles fou^ les cotcT^ oppofcx^ d'un quddïilatcrt 
jnfcrit d(4 cercle ^ kJ^^P mlmMe égaux au yctian^le fous les, 
D$4£on4les» . - . 

. Soit un quadrilatère dans un cercle A B C D> avec fcs deux 
diagonales A.C > B D. je dis que le rcdangle fous les dcux; , 
c&tez oppoi^t^B > C b > & le rcâangle fous Içj^ deux^u«- 
. irescôtex oppofez A D > B C > font enfcjpble égaux aj|i rec* 
{an^le fous fçs 4id^onales A C I B D. 
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S Delà conJlruFIîon des Tables des Sinus , f^e^ 

l ancie 

tritiiglcs A B E , DBCi 
feront fcmblables i i cairCtf 
l'anglt A BE égal i l'an- 
gle D B C , par la conftrn- 
, ^ j^. .y >^ \\ dion , 6c de Tanglc B A B 

égal à rangk B D, C , pu 
i|« 3 ^ par 4- ^. on zmx^ 
cette analogre f.AB» Afi 
; : S D« Ç &5 pat t^. 6» 
Je reAan^lt A B C D fef% 
<gat au reâaogle A B B D- 
Les triangles B C B, A B 
feront aiîfïî femblabîcs , à 
caufc de langlc B C E égal 
à Tanglc B D A , par 3. & dcl angle A B D égal à J'an-? 
glcEBC , parce que chacun cft composé de l'angle commua 
fi B D & l'un des deux égaux A B D B C : c'cft pouri 
c|ao7 P^^ ^' ^* ^"^^ cette analogie > A D, B D : : B C 
JB=^, Se par 16, 6. lere<to^e:A BBC fera égal an reâaii« 
f^c DB E C î 3c parccqucîe yeâangle E G B p àir^c le rcc» 
nagle A E B D eft égal aa^tê^toigle KChEhpit^ti^ sVnf- 
Ibit que le rcaangle A C B O tft^égA^^ îkva^ A I>B Cà 
A B C ee qtt*^! ftiok déuoiittër^ 

ILtênt conmt^ U çovdtii^m ^ trouver U corde du complément. 

\ : • Nous fuppoferons par 

tout le Rayon ou le dc- 
jnidiâiiietce du cerele de 
looooboq parties. , ^OQ 
pl^At de looooooo;; ço 

parcier» afia tjatVmtnt 
^Hie^dra pacfcsfrae* 
tfons tiegligecs > & par 
les Nombres mat tooatix» 
demeure dans ces deux 
dernières figures > & 
^a'aiuiî étant àtécs à la. 



■ 
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fti in cttcnl i cl^iiif autant €ws^àempnt qu*il eft poifible la 
kar de la ligne qâ*oii cherche pour an Rayon deiooooooo par- 
ties 9 en Ce (oaTenaat ncasmoias qu'il fiiut afoâter ,une unité i 
cette valeur , lorfqut les deux figures qu'on rejct.era à la droi- 
te furpaiferont s.p i car aiii&ooaurjtuuc v^aicuiflus pioche de 
4c la véritable: * * 

- Su^pofinc donc que /cdîaifhdtrc A B foit de looooooo. 09 
parties , Se que dans ces^ mêmes parties on connoifTe la corde 
'fi Ç de VfLtÇi ^fiÇipOu cxouytra la corde du\<complemcnt 
«A C 9 qivf MF '^trW.^ perpendicttlairt à la cQrde B C « ^ 
, itant m quarté du jjametrc A B le qu^arré dç^a corde ciOûaaSi 
Ji'Ch wiltttùj^ îe^mè de là c<^de dM cpmplenràic AC> 
if%x %. <^!^ft*f <;inquoy fi ^ pxfnd kracine quariie de ce 
jtt^c > Mann^ lfl;f;o/de C q^ti^oadiercfae* " 



/ 



O ]p O s t T l O.K I II» 



-3i 



» » •« 



Jpoor connoître le Sinus ducom*^ 
lleoent D 1? , de l'arc B D i dont - , 
4Dcif 9nii9Î(|le Slpns D B > djRDs le 
4^ cètcle . A B Ç , le double 
doSinos b E ftta la cdrdb d'un 
àxcdottble»&fiji^ If PropoStion . 
précédente on trouve la corde du ~ 
complcmenc de cet arc double » la * 
moitié de cette corde donnera le 
Sinus du complemçnt D E^ouÀ â 
qu'on cher^fee. 

^ Ou plu$ Aci!enient, tirer le Rayon A D>4c 6tez de Corn 

aoanék qtefrté du Sinus O £ , il reftera lé qnàfiédiî Sinus 
iicompleinént A fiit 47« i •'C'eft pourquot fi én fteoà U 
Racine quafséc 4mc lefie^on ania le Sintt^4ltt'eoilipllkraiie 
^u'oo chefcbo* 




>•«»*•• « 
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8 De la confimBim des Tailes des Sinus, 

• P K o p p S i-T I o N X.V; * 



-^m tomueUcords d'un m » tnoévcrU corde d'^nan dMéki 



• Poottotittoîtrc la fcortfc 
A C de Tait ABC dbè- 
ble'aiPTalc* A B » ^onc 
< on-côtiiibit'kcofde A S» 

- tkri'^a? le -point B ië 
àianfcde B D , & par le 
point D tes deux cordes 
âu compîeiticnt A D » 

' C P,- qu;f feront r^alc à 

- caufe-dés deux cordes c- 
galcs AB > B.C. OU 
tteichéta par z; 
les cordes du comfIè« 

ïeone le reSansle À B^eiy^^^blereftangle ADBC > c'efll 
a dire le dooble reAangle A B C D » eft égal an reaanglë 
A C B D , par 9rop. r. ou le feaJ reAangle A 6 C D cgal au 
redangle fous le Rayon & la cofde A C i fi bn multiplie la 
COI de connue AB, par Ja corde B D du complément , 8c 
ou'on divifc l'.'^roduic par le XavoUi ou auxàla coxdc A G. 
Qu'qjl cherche. ' - * ^ '^^^ ' ^- 

P j^x> p b SI X I o K V^ *- 

çmm^e iSpêHs d'un arc^ cmmfite k StnUt d'i^ 




V. 



1 



Si on double le Sinus connu , on aura la corde de l'arc dou^ 
hh par ie moyen de cette corde & <0^49 du co^nplc* 
]Qent,qàiife peut trouver par JPrp^» a*. pu poi^fa .trouver }a 
corde d'un^antsearc double pat çectçaiialc^i^^iufetii^ 4e 1^ 
Pxopofitionpxecedeiue i , 



Çcmme le Sinus Total i 

A la corde connue 3 
Ainfi la corde du amplement 

A la cmU de tare difikU^ 
m 



• • • « 
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iQhaflre JÎi ^ 

' fc*cftçbvrquoy en prenant les moiriez des confcquens, & 
fcachtngeà^t la corde du complément au double du Sinus dii 
tomphrmentîqûieft h même choie, on aura cçjtc auuç aoa* 
iogie p <{VLi dbntferA le Sinus de Tacc double. 

{mmk ie Shms md k 

MSintisemmi 
'Jljmfi U double én Snm^tfM tm^mm % • 

AHSîrwsdtVarçdotélc* > 



k 6 p o s X r I 6 N Vî. 



rr 



^émi^mld tordt dm ^rc .trouver In (ordc fie t4 nmtd 

de M m* ^ ' . 

- Pour trouver la cordé 

a^ B de la moitié de l'arc 
ABC., dont oa-^oanoiC 
ja corde A C > ûrez te . 
Hayon O B ) «lui cbupera 
àangles droic$ & en aeiiiK. 
i^aleipcfit aQ. poÂftt G ta 
corde A C ^ laquelle étant 
connue > fa moitié A G 
fcraaufîî connue > dont le 
C[Uarrc étant ôcc du quatre 
du Rayon A O ,il réftera 
Jequarré de la ligne OG> 
on du S mus du comple- 

mrat de Tare A B. Ainfi h ligné OG fefâ connue i 
quelle étant icy ôtée du Rayon O Bion aura le Sinus irerfë 
B G » .d0nt le <]^ji|rré écam a}o&cé au quarré ^u^i'irtii dmic ÀG» 
tofiaura k'qoarré de la corde A B : c'cfl poùrquoy fi qà 
prend la. Rjicitic. quarrce de cette fommc » oh aura la coxdi: 
A B qu'on cherche. 

. Si on appelle r le Rayon À O , & ^ la moitié A G de là 
corde connue A C»la corde A B fe trouvera Y • 4 r H- rr-^ 
y • n r — r r« d^rà l'ra tire ce canon pour rintootioil de 1^ 
€èr4c A Bè • 

il 




Digitized by Google 



fo De UconfiruEkmdesTMsdesShmSy é'Cl 

2isêlriplic7{ la foimm & U différence du B^ayon & de U moi- 
tié de U corde cornue ^ chxcune parle B^yon^ ^ U differemt 
des Planes ^uarrées de c^ayse frodm ftrd U wdi de U moi' 
$tédeldr€ qu'an chiTcbe. 

Ce canon fc petit énoncer plus bric veiaient 6n cette (btte* 

7d§êbiplic7{ti'txcés du dtdmtrt Iwr U €arde du cmpUmUt 
par le R^m ^fSt U ¥^àm quanie du^ produit dmera U iwr- 
dc diUmmiti di l* arc qu'en çhmbi^ 

Pour la demonftratioD de ce dernier canon , tirei le diamè- 
tre A D » & la corde du compicmcnt C D >que vous porterez 
fur le diamètre A D en D E 9 & menez les droites C E > B D. 

Cette préparation étant faite > on void que puifquele trian- 
gle E D C cft irofcele par la conftiuâîon , la ligne D F qui 
par 10, 3.divire Tanglc D en deux également » coupe la bafc 
E F à angles droit». & en deux également au point F » & 
i{u'«iufi lesdenx maQjgles teâangles B F fi 9 fi F C 9 font 

Eaux f 9c <jae ptr con(equent les trois lignes A B ) B C » B 
mt égaler» ce qui £iît que lesdeox triangles i&fccks A B B» 
A O B -, qui ont on angle commun A » Cuit fêmUables» 9i 
que la corde A B eft moyenne proportionel le entre le Rayon 
A O & Texcez A E du diamètre A D fur la corde C D ou D B 
du complément. C'eft pourquoy multipliant cet excez AE 
par le Rayon A O > on aura lequarrc de la corde A B > & la 
Racine quarxcc dii produit icra la coxd« A fi* Ce qu'il ialoic 
demotttiec« 

P R o p o 1 1 T r o II V l I » ' • 

Bfim tmm kSim$ fun m» tmw k TSjtmsde U * 

n^oifié de cet gyc^ ' 

( • . . . »i 

Si on double le Sinus connu 9 on aura la corde d'un arc 
double» & fi de cet arc double on trouve par la Propofition 
précédente , la corde de la moitié , la moitié de cette corde , 
icra le Sinus de la moitié de i'arc qu on cherche 

Ainfi vous voyez que travaillant par Mb cordes # c*eft It 
mime chofc que de travailler par les Sinus, parce qu'on tra- 
▼aille par les doubles des Sinus :ainfi an lieu .d'avoir le Sinus 
qu'on chetcbe > on a fon double : U afin que U Sinus îiennç 



Digitized by 



" ^ ' ' chapitre II. U 

tout i\m cotip» on foatn diangci k amtm preccdcm cnce- 

Tvîultiplie^Cexcis du'Bsjty^nfurte S mus du cmplcment fark 
Jiayen > Cr U F^aanc ^uarrée (jkftodmtdowKifé ie Sinus d€ U 
wmi de l'an ffm tborcbC' 

PHOf OtS^TION VIII. 

mm^mmmi Us mdaiê deux ms% fmverUmétde 

Pour trouver la corde 
A C de lafomrae ABC 
des deux arcs A B> B C» 
donc on connoît les cor« 
des , tnc2 de l*ang!c B 
(uc la co de qu^oo cher* 
che A C la pcrpoidka- 
laire A D , qai fera coa - 
ane ; car fi on dÎTtfe l'iin 
desdeox arcs A B 9 B 
comme A ^ > en deux é- 
galement au point E> & 

aa*on tire le Rayon OE, 
coupera la corde A B 
à angles droits & en deux également au point F > & le trîangltf 
• ireflangle AOF fera fcaiblable au triangJt reâanglc D B C , 
àcaofc de l'angle C égal i l'angle G > parce que J'angic O 
H^aqaeh moitié des oegrezdeTarc A B par la conftruâîoiiy 
ic qae pateilleiiiencTaDgle É n'a ^tic la moitié dei degrés 
ffiftitie arc AB> pat '^flrpèorquoy les quatre lignes 
A 0 1 A F > B C> BD (êiont proporttonelkf ^ 8e les 
trois premières (bnt connues', la quatrième BD fera aiifli 
coMiuë > donc le quarré étant 6tc des quarrcz A.B > B C > les 
Kacines quarrés des redes donneront le fegmens A D i DC^ 
itçnt la femme donnera la jcoxdc A C qu'ob cherche* 




Digitized by Google 



Ou bien tirez le dii-^ 
tncKc fi E , les deui^ 
cordes du compkmeiit 
A P ^ C O ^ qu'on ppttr*. 
. ' xacoanoîfrç par Vrop* »? 
pa|:cc qnelo leâaoglc 
A B C D avec le reâan-^ 
glc A 6BC , eft égal 
par Vrop.i, au rc(flang le 
A C B D, fi on ajoute en-. 
Icmbic Its deux premiers 
rcdlangles, qui ionr con- 
nus a ^ qu'on divife Icuc 
fpmme {t^j: ic 44^6C<f 
9 P > on aoraja cotde A C qu^H^ çhciçhe. 

tSant comns la, Simu de deux arçs > tïêuvcr le Sinui 

de (cur (mm-. 




• * 



Si on double les Sinus connus > on aura lc$ cordes des arcs. 
Roubles , 8c fi par la Propofidon précédente on trouve ia cor- 
4e de la â^me de ces deux arcs doubles» la npioUiédc çettç 
corde donnera le Sinus de la (onaine qu*on cherche.; ^ 

Par la Propofitîon précédente « oa connoît ouc poqr çrotir 
ver h| corde de, la Comj^c^XJjgi tbit wulftplkr cbacme d^ dew 
iordes lepmm.pêrU mdi m e:omp(emifit de tjuétre^ ^ divifer I4 
fonme des deux produits par le i^^nieàt : ç'çft pourquoy poujç 
avoir le Sinus de la fomme de deux arcs 1 donc ont connoît les 
Sinus , on doit mtdtiplier (hacun des deuS, S mus couîius par Le 
sinus du compUwent Hautjfc.^ & divt^èr lajmmc ^efdeu^i 

. ^fiét^ fimues les cordes de deux arcs inégaux j tr^uvei^ ' 
' ; U corde de leur différence. - * 

Pour trouver la corde B C > de la différence des deux arct 

£ B J ^ %C > dont on çoi^oit les coxdçs A A C;^ tire?. Iç 
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cre Ô fm la cofde con^ 
nue A B > la perpenditu-^ 

lairc i' E > qui divifcra 1^ 
coidç A B & ^on arC 
E B , en deux cgale- 
tr*ent« Tirez encore di;' 
foinc A fur la corde qu'on 
cberchc BC,U perpendi- 
culaire A D> qui fera coof 
t>uë : car Ica aeuT çriati-- , 
gl^s . teâangle:» A O F . 
A Ç D> rpuc (cinbiab.lest 
àçaufc de l'angle C égal 
a i'angle O , parce que . , 

l'un & Tautre n'a que la moitié des degrcz de l'arc A E B ; 
ç'çft pourquoy les quatre lignes A O , À F , A C , A D , font 
proportioncUes . & comme les trois premières font connues, 
|a quatrième A D fera aufïî connue , donc le auacré étant ôté 
féparément des quarrez A B , A C > il reftera les qaarrez BD» 
C IJI i§c fi on .Jicod les Racines quarrécs dc.c« icux reftes^ 
on aura les lignes B D > Ç D i d^n^ la diAçrence 4onncra \tk 
«ordç P Ç qu'on cherche, > * 




Ou bien tiret le dia« • 

mctrc A D par TangJc A 
^cs deux cordea connues 
A B , A C , & tirez Ici 
4c.^x cordes du çomple- 
fneocBD>CD>qui feront 
connues par Trop* i* 
ft patcç que par 9rppi l. ^ 
lereâangleABCDavec^ 
le .x^âan^lç A pB Ç, ^ 
cft égal au reiSbiigle " , 
ACBD 5 fi de ce re^n* 
( eft connu on ôtc * » ' 

le premier qui clï auffi connu y Se qu'on divifc le rcftc par le 
diamètre A D, ott auxa la coi4ç diffcrcnce ^u'oa 

çhcrcfee. JB. 




14 De U tonfimêHon des Tables des Shms, 

P&OPOSIXIOM XI. 

I 

Mim dmm Us Snms de dtwc ans mégdffg %^ ntimw le Skm 

df iHir diffcrma* 

SI CM dovble les Sinas connixs » on aura tcreorAçs^ te êtck 

doubles y & fi par la Propofition précédente % on trouve la cor- 
de de la difFcrcnce de ces deux arcs doubles > la moitié de ceuc 
corde donnera le Sinus de la difFciçncc qu'on cherche 

Par la Propofition précédente ,on connoît que pour trouver • 
U corde de la diflFerence , on doit mult7pljer chMum des dcuxt 
€orde s cornues pdria corde du comfkmcnt de autre ^ & dwt- 
fir là différence des deux produits par le diamètre t C'cU pour* 
^mof pour avoir le Sinus de la différence de deux arcs in&^ 
pmn »doiu oo connoic les Sîaus » m doit mulnplier cbé^m dt^- 
émxShmfémmt fârk'SmsdueempUmentde f^atm ^<i^dh 
mJerU différence des deux produits par le B^m*. ' ^ 

• 

PHOPOSITXON XII* 

Wtm emmU cerde d'un arc > trouver la cotdt etm 

stc trtpk. . * 

Si on trouve par Trop. 4. la corde d'un arc double > & pat 
9np. t. la corde de la /bmioe de l'arc fimpie & de rafc ddo- 
Ue > ôn aura la corde de l'arc tri p I c qu 'on cherche* ' * 

On tire de cette regi e le canon fui va&t. Dpvifc\ par U^eùi^ 
nrnme U différence des tjuarreT; de cetn mfme coide y & éélk 
€orde de l'arc double > po$ir avoir an ^uottept la corde de tart^ 
mpie qtfm cherche. \ - - • 

PjLorosxT, ION XIII. \ 

Etasu^omm U eerde d^im arcy mnwr U cerde du tienj^ ^ 

^ de cet 0e* '1 

. CeProUeme fe.petic refbudre fcienrifiquement par I*AI4 
gebré; mais pour éviter un long calcul^* nous le refoudxoa^ 
àiiccaui^ueaicac en cecic force. 



* > 
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ChapUn I/. i| 

IPtctkci. pour la corde qu'on cherche une qiiàmit£ un tcé 
^lus grande que le tiers de la corde connue > parce qu'elle ooic 
hm telle > & par cette ordre aiufi fuppofée cherchez pat la 
Propofition preceiente la coidç d*an arc triple > & fi cette ' 
vorde fe trouvé égale à la corde oonnuè' , ce fera une marqtic 
afl'urce que la corde fuppodeeft La terirable: autrement aug~ 
lïientex cette corde fuppofée , ou la diminuez de quelqu'aurre • 
ijuaniitc > fclon que vous aurez trouvé la corde de J'arc triple 
plus petite ou plus grande que la connue , & par cette fccondc 
corde fuppofée cherchez la corde d'un arc triple > 6c continuez 
ainfi jufqu'à ce que vous trouviez la corde de i'arc triple égale 
à la connue > après quojr la dctnicxe corde luppoliec icra ccUc 
^fi'on cherche» 

P ft o ? os rT I o li XIV. 

Etéttt^cûimu^ U cmtè Jtm 4rr , trouvtr U corde (Cm arc 

Sî on trouve par Vrop, 4. fa corde d'un arc double, & par 
^rop' 11. la coidcd'un arc triple &quc ^ziVrop,%, on trolls 
vela corde de la fommede l'arc double & de l'arc triple» on 
oiica la corde de i'arc quintuple qu'on cherche. 

On tire de cette règle le canon fuivant. DrvifeT^parU rir- 
4Ù comme U différence ketifUdrri7{ deUcorde de l'arc double & 
îeU corde de Cm triple . potenmUratêqwaiemU corde de tm 
èfdmuple ifuo'n d^ercSe» 

' Ce canon fe peut' redatfe txes comoiodémcnr à cette analo-* 
41e -, 

, Comme la corde connue , • . • 

A la Imme des cordes de l* arc double Gr de tare tnflei 
Jbnfi U différence des mêmes cprdes » 
4 U corde de l'arc guùMpie^ ^ 

PrO»O6ITI01|XV« 

Stattf comme U corde dun arc , trowoer ta corde ek la dnqaiirae 

fariie de ce$ arc* 

Pxenez foiu la corde ^u'on cherche uae quantité un peu 
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16 Delà mJîruBion des Tahlcs des Sinus , 

m 

plusgtaniie que la cinquième partie de la cétié corinuë; cal? 
clic doit être telle , & par certe corde ainfi fuppoféc cherchci 
par la Propofuion pteccdente la corde d*un aie quintuple > Se 
fi cette corde fe trouve égale à la corde connue , la corde fup- 
poféc fera la véritable : autrement augmentez cette corde fup- 
poièe^ou la diminuez de quclqu autre quantité, félon que 
TOUS auréz tioayé la cordd de Tare, triple plus petite ou plus 
grande que la connue > Se f^t cette (éconde. corde fuppolçe 
cherchez là corde d'uin iirc quintuple, & continuez ainfijuf- 
qu*à ce que vous trouviez la corde de l*arc quintuple égale i 
la connue » car alors la dernière corde fu^pôISc fera celle ^m'cA 
cheiciie* • ^ ^ 

Proposition XV 1. 

X$m cmu U Sms dm arc , trcmerf^ T$niente & fd. 

Sume^ 

Pour troÙYeila Tangente B 
■ éc la Seèaoté A B > de 1 arc B C> 
' dont on connoît kSfiais C D> oA 
trouvera par Trop, i le 8lnus dd 
complément A D > 4t dans lef 
triangles 

fcmblablesADGjABE, 
on verra aisément que les quatre 
lignes AD, DC, AB,BE,font 
pioportionclles > & parce que ley 
trois premières font connues , la quatrième B £ > ou, la Tan- 
gente qu'on cherche fera aulB connue. ^ \ t> 

On verra anffl facilement que les quatre lignes A D, A C 9 
A B , A E > font proportionelles , c*cft à dire quelle Rayoa 
cft moyen proportionel entre la Sécante A B 6c le Sinus du 
complcmcnc A D: c'eft pourquoy fi OU dfrifc le quwré dU 
Rayon pal le Siaus du comjkwcnt^ on aura la Sécante qu otf 
chcicbe^ 




'Pjlop. XYlii 
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chapitre II. %f 

tî "By^yon cjl igdi la cercle d'un arc de 60 dcgrc^ , 

à U Tangente d^ 4J ti%re7{. 

Je^is cil premier licii 
que fi Tare A B C cft de 
6 o degrcz^ fa corde AC 
efl égale au Rayon A Oi 
Gu C O. Car puUque 
l'arc A B C tftde de- 
|rci i l*aiiglc A O C 
lera de 60 degrés aaffi > 

les deoz tiicres A » 
C , qui font ^gaaz » 2 
caufc des deux côccz égaux A O , C O , feront cnfcinWe de 
110 degrcz , & chacun par confequcnt de degrez. D*où il 
fuie que le triangle A O C cft équilatcral ^ &qu'a^nûla cor- 
de A C de 6q degrcz cft égale au Rajon A Q. Ce ^u'il faloic 
démontrer, 

J.edifi en fécond Ikuque fi Tare D î eft de 4^ degrcz > (k 
Tangente P E eft égale au Rayon D O -, car puifque l'arc 





j|P>*oû il fuk par 6. i- qui» Ib Tangente D E de 4f degret eft 
égale aii Rayon D O. Ge qui icftoh â demoncrcj:. 

Proposition XVlIIt 

« 

Premièrement pour cicmftrttire les TaUts des Sinus ^oii 
trouyera le Sinas d'an arc ^d'ane minute > en tette ibrt6. 

Puifque par la Propofition précédente s le Ra?on cft égal î 
la corde de 60 degrez > (a moitié (èraîe Siifus oe 30 degrcz « 
Ainfi le Sinus de 50 degrez fera connu > au moyen duquel on 
pourra cxoutci j^u frof, 7* le Sinus de 15 degrez > ^jpar 

C 
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1$ De U eanftrûBian desTailesdesSinm, é^t. 

Trop. I?. le^mùsde^clegrez par}>rv/>«i(. leSioatd'im 
degré f & enfuice par Vrop^ 7 ■ le Sinus à% jo & de if minotesy 
& f^i 'fnf le Sinus de minutes t ic enfin par P;^. i 
le Sinu» d'une minute» 

Ou bien enconnoiflant le Sinus de |o degrex dont une mi-r 
oute cft la 1800c. partie > car jnulTipIîanc minutes par 
iSoo, il vient 30 degrcz 5 on cherchera par ^rei;. 7. le Sinus de 
la moitié ou de i ç deviez > & cnfnire le Sinus de la moitié de 
cette moitié , ou le Sinus de 7, degrez & o minutes, & on con- 
tinuera ainfi^à divifcr jufqu à ce qu'on ait trouvé le Sinus d'un 
arc plus petit que d'une minute , ce qui arrivera icy à Tonzié* 
me fbudivifion > oû l'on trouve le Sinus de (x fécondes 44tic«* 
ces I quartes 4f quintes > qui font la to^Zc partie du m£me 
are de ) o degrez > parceque multipliant f i fécondes 44 tierces 
3 quartes 4Y quintes* par ao4S il vient 30 degrez. Puifqnedonc 
le produit de ta fécondes 44 tierces 3 quartes 4S quintes pas 
ao4S , cd égal au produit de 1 minute par iSoo > chacun 6* 
tant de 30 devrez , on aura par 20. 7. cette analogie , 1800 ^ 
"^^048 : : f 1 fccondcs 44 tierces ^ quartes 4f quintes 9 i mi- 
Bu te, & fi à la place des deux derniers termes on mec leurs 
Sinus , qui font à peu prés dans la même raifon , à caufe de la 
petitefTe des axes , on aura cette autre analogie > 1800 , 
Z048 : : Sinus de fécondes 44 tierces j quartes 45 quintes» 
'Sinus de i minute 1 dont les trois premiers termes étant C0D« 
nus 9 te quatrième ou k Sinus de t minute feraauiB conntt. 
• Le Sinus d'une minute étant ainfi connu» on pourra con- 
traître par Vrûp. r le Sinus de x minutes > & par ftof. 9. ks 
Sinus de toutes les minutes de de tous les degrez du quart de 
cercle > par le moyen de(que!s on pourra trouver par frop. x^* 
leurs Tangentes & leurs Sécantes. Ainfî les Tables feront 
aéiievées > dont ia fupputâtion fe facilitera jpar le moyen dap 
Propofitions fui vantes* 

r 

9 

0 
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Sécante de 4? dem'^^ efl double en puiffdnce du ^jtfm^ 
le Stnufi eJldoféOe en futffance du Smus de 30 de^e3{. 

11 cfl- cvid^t que la corde 
JB C du ouart de cercle BDC eft 
la Sccan^ de 4> dcgrcz > parce 

tu'elleeft é^ale àl« Sécante A G 
e l'arc fi D de 4t dcgrez > à 
^caofe des deaz trianfgles reâan- 
^les égaux C A B » A fi G > qoi 
OÛC le côté commun A B ^ & le 
côté B G égal au côté A C 9 par 
TPxop' 17' 11 cft évident auffi à 
caufcdcrangledroit CAB, que 

le quarrcde la Sécante BC , eft égal aux quarrcz A B > A Cf 
& par confequcnt double du quarrcdu Rayon A fi j ou A C> 
ce qui eft une des chofes qu il faloic démontrer. 

Il c(l çnçore évident que les deux Sécantes égales BC> AG^ 
fr coupent mutuellement à angles droits & eo deux également 
^u point E , duquel faifant tomber fur le Rayon A fi > la per- 
pendiculaire £ F > elle divifera le 9>ayon A B en deux égale- 
ment au point i > & chacune des deux lignes E F , B F ièra par 
Shtop. 17. le Sinus de 50 de^re^ » 9^ parce que B E eft le Sinus 
àe 4f degrez > Se que fonquarrf eft égaNuz deux égaux EFi 
B F » il fera double de chacun > & confequcmment double'dit * 
4|Qft£iç du Sinus d^e 30 A^gicz. Ce ç^ui icAoic à dcinootier. 

Il fuie de cette Propofition » que fi on prend la Racine 

3uarrée du double du quairé du Rayon > on aura la Sécante 
e 4^ degrez > & que fi on prend la Racine quarrée du dou- 
ble du quarré du Sinès de 30 degrez, qui eft la même chofe 
que de prendre la Racine quarrte de la moifié du quarré dtt 
Ravon , on aura le Sinus de 45 degrez p dont le double donne* 
ra la Sécante. 

c ij 
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^0 la confim&ion des T ailes des Sinus ^ 

» Tr9mffft U Simês i s &de ^6 deprlf^. 

Si on tire du centre D fur 
Je diamctrc*|i C du dcmi-r 
cercle A B la perpendi->. 
culaire D B > & c^ul^i divifa 
le Ra;roû D C en deux égar 
lcfnc|ltaa point E > & qu'en- 
fin' on porte la ligne ^ B de-r 
puis E fur le Rayon A D ei^ ' 
F I ce Rayon A D iê trou- 
Tera coupf en F «Uns la moyenne Se eitréme raîfon , par ii^ 
^. &par9 13. Icplusgrand fegment D F fera lecôtédu Dé- 
cagone , ou la corde de 36 degrcz,&Ia ligne BF feia le côr 
ictiu Pentagone , ou la corde de 71 dcgrçîp, par 10/ 13, Cc$. 
.eux cordes fe trouveront ainfi 

Si au quarrédu Rayon D B on ajoute lequarré de fa moitié 
P £ > la RaciAïc quarrée de la lomme donnera la qu^inticé de Is^ 
ligne £ B ) ou E F fon égale , de laquelle ôtauc la moitié di| 
Rayon D£i il reflera la coi4e D^de 36 dcgrezidonc 
IBoitiéfera le Sinus de <degrez qu'on cheicli<:» Lequarrédç 
çecrc corde cronyée D F érant ajofttéau quarré du Rayon D B4 
ia Racine quarréede la fommçdonnçra la corde BF de 7% 
degrcz^ dont 1^ qooitié fera Iç Sinus de degrcz qu'on de« 
inande, 

P&pposxTioif XXL 



{.« Tat^fOH de 60 degrc^ cft double 4e fin Sims » d,.^ 

Te dis que fi l^arc fi Ç tiï de 60 dcgrcz » (a Tangente B D 
eft double de (on Sinus C E > & que /â Seçante A D cft dou^ 
bledtt RajroQ A B. Car puifque le triangle A B eft ^qui- 
'latéral > par froù. 17 que l'angle A B C eft de o degtez^ 

l'angle C B D Icradc 30 degrcz , & parce que l'angle D cft 
au4î dç30,deg)rcz>a çaufc ^ V^g^^ A. de ^o dçg^cj^ > & de 
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chapitre 11^ 

}*4ngle A B D droit 9 le triangle 
.9 C P tmL ^fofcele % par i. 8c 
tourp la ligne A D ferr double îst 
ligne B Ç > on du Rayon A C > ce 
gui cft une dç^ choies ^a'il faloit 
4cnioncrer. 

Si on tire du fommct C du trian- 
gle ifofcclç B C D , fur la bafc B D, 
la perpendiculaire C F , elle divifeii^ 
çcttc bafc B D eu deux parties éga« 
les F B , F D 9 dont chacune fera 
gale au Sinus C B s d'oik il fuit que 
toute la ligne B D eft doublé de BFf 
ou C E fon égale , ce o^ï xeftqit & 
4dcmonciç|. 

ConQ^VA^^^* 

Il fuit de cette Propofîtion , que fi 011 double le Rayon ot| 
jSiura la Sécante de 60 degrez , & que û on doublp le Sious. de 
éo dcgrez , on aura fa Tangente, 

Il s'enfuit aufli que le quarré de la Tangente de 60 
grezefl triple du quarré du Rayon: car puifque la Sécante 
A D eft double du Rayon A B > fon qnarré fera quadruple dé 
ccluy du mime Rayon A ^ 5 & puifqu ea ôtant le quarri dit 
Hayon de ccluy de la Sécante AD9 ilreftepar 47. f. la 
ouarréde la Tangente B D > & qu'en Aunt le (impie du qua- 
aruple il rcfte le triple > il eft de neccffitc que le quarré rcf- 
tant BD foie triple du quatre fimplc A B. C*cft pourquoy fi 
on prend Ja Racine quarrcc du triple du Rayon, on aura la 
Tan|^en(e de ^odegFCZ > dqnt la moitié en fera le Sinus, 

* 

Pu o PO s i^T I o «r XXII. 

1^S3^ ^fl ^^yti proportiml mtre U Tangente fm 4k^, 
&I4 Tafigente de ft» çmpkmm » & eme U SHm 

Je dis premièrement que le Rayon A B ou A G eft moyan 
pxopoxtionci ciUiC |a Tangente D £ & la- Tangence du com«- 



RO M A 
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a Df U mfimEim des TabUs des Simu ^ ^e. 

pkmcnt C F. Car i cau/c (ksiîgnci 
paraJJclcs A B > C F , ^ des parai- 
icl« A C , fi £ , le triangle A B fl 
Krafemblableaa triangle ACF»&: 
par 4. onaura cette analogie BE» 
A B: : A C, C F. Ce qu'A fiiloic 
démontref* 

Je dis en fécond lien qqc le Rayon 
A Dou AC> cfl: moyen proportioncl 
entre le Sinus D G & la Sécante da 
complément A F. Car on connoîtra 
comme aupîiravanc , que le triangle A G D cft fcmblabic au 
triangle A C F > ainfi par 4.2. on aura cette analogie , (^G^ 
A P ; ; ^ C > A F. Ce qui ^çftoit % déinçntreir. 

. CoI^d'i,'!! A I.l^l* 

11 filit de cette Propofttion que £ on diriie le<]narr£^Jii 
l^ayon p^r 1^ Tangente d'un arc on aura la Tangente da 
complément , & que fî on divi/'e le quarré du même Rayoa 
par Je Sinus d'un arc > on aura la Sécante du complément. 

Il s'enfuit aulTî que la Sécante du copipJcmcnt cft quatriè- 
me proportionellc au Sinus , à la Tangente , & à Ja Tangcp-i 
te du complément. C eft pourquoy fi on multiplie la Tan- 

f ente d'un arc par Ja Tangente de Ton complément > & qu'ot^ 
îvife le produit par le Sinus du ffltmç arc ^ on i^iir^ 1^ ^can. 
le de ion complément. 

É 

.P&OPOSITZON XXIII. 

Les Tmgcntes de deux àycs font rccipi'ofjuemcnt fropoftioijvlles 
4(f4X Tangmtes 4e Ui{rs fomplemcns. 

Je dis que la Tangente B H de l'arc B D efl: â la Tangcntq 
B G de Tare B E , comme la Tangente C ï de l'arc C E com- 
plément du précèdent 3 E , à la Tangente C F de l'arc C D 
complément du premier B D. Car .pnifque par la Propofitioa 
précédente > le Rayon AB .eft moyen propottionel entre les 
Tangentes B H 1 C £ 1 auffi entrç les Tàngentes BG^ ÇW 
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Chapitre J 1^ 



1t f eftangle B H C F fera égal 
«a reâangle BGCi**> parco* 
i|ue chacan eft égal au quarié 
du Rayon, par 17. 6. C*cfl:pour- 
<juoy par 14. 6, Les cjuatic li- 
gnes B H, B G , C I ^ C F , fc- 
tonc proportionnelles* Ce <jtt'Àl 




îl fuit àc cette proportion , que Ci de deux arcs on multi- 
plie la Tangente du fécond par la Tangente de foa complé- 
ment 9 & 4^'on divifele produit par la Tangente du prç« 
mier » oa aiua la Tangente da, complément du même pce* 
inier. 

P&OPOSXTION XXIV» 

tes Shm de deux arcs font reciprotjuement profortimls 4UX 

Secétms de Um cmplemens. . 

Je dis dans la figure précédente que le Sinns & 1 de l'atc 
B î) eft au Sinus £ M de Tare B E > comnie la Sécante A t 

de Tare C E complément du précèdent B E , à la Sécante A E 
de l'arc G D complément du premier B D. Car puifciuc par 
Trop- XI. le Rayon cil moyen propoitionel entre le Siuu$ 
D L & la Sécante du complément A F , & pareillement entuc 
Je Sinus E M 5c la Sécante du complément A I , ie reâangle 
JD L A F /era égal au reâangle £ M A I > parce que cbacim 
eft égal an qoarré du Rayon, par 17. 6, C'eft pourqiib/^tf 
quatre lignes D L , £ M t \L > A f 9 (êiont prgNi 
foitionellci. Ce qril fiiioît démontrer. 

'Coilo|.];az&i*. 
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i4 i>e ïa confiruUion àes Tables des Sihus , é^n 

fiî^ le S)oas iû (cconii par la Sécante de fon compleoient > ët 
qu'on ciivife le produit par le Sinus du fremier % on aura la Scr 
cante du coitiplcmcnt du même premier. 

« Proposition XXV. 

l4 différence des Sïnus dedewc drcs italtment éloignez de 
degrc\ I tjt é^ale au Sinus de la afflerence de lundi ees 

Les deux arcs B C > B B » 
font également éloignez de 
Tare B D de €o dcgrcz > de 
lotte que les deux diffecencet 
CD) DE, font égales. Si 
on tire le Rayon A D & la 
corde C E , U ligne E O , od 
C O fera le Sinus de la diffé- 
rence C D ou D E , & fi on 
tire pat le point C au Rayoa 
AB , la parallèle C I , la li- 
gne Ë I fera la différence de» 
Sinus fi G » C F, des arcs B 
BC. Cela étant je, dis qué 
cette difFerence B I eft égale au Sinus B O ou C 0« Cai fi oii 
tire la droite CH , cha-cun des angles OHE > O H C i des 
deux triangles rcdangl^s égaux E Ô H , C Ô H , Tera 'de jtf 
degrcz, parce que le premier eft égal par if. i. à Tarig^ 
A HG , qui cft de 30 degicz > à caufe de l'angle droit G , & 
de- l'angle A de 60 degrcz : c*eft pourquoy tout Tanglc 
E H C & chacun des dcua autres H E C , H C E , fera de 6 o 
â^rcz. A.infi le triangle EH C cft équilateral , dont les 

Îerpendicnlaires C l , H O , divifent leurs bafcs égales EH', 
C en deux également. C'eft pourquoy leurs ^tnoitkx fi 
BOy'fexoiit égales» Ce qu'il fiiloitdémootxet, 

^,0 JCO,llL AI JL 

11 fuit de cette Fropofition » qu'étant connus les Sinuè 

des arcs du quart de cercle jufqucs a 60 degrcz >on peutconw 
noitzcpar la (culc addiiiou les Sipus des auties arcs plat 

grauds 
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. ' ' X^hapïfre IL * ^ . ij 

^rinà'^ que de iÎTo éegrez. Càr ili l^rc B C eft par exemple 
Me 5 o dcgrcz I en ajoiuant à Sîffûs C F ou I G , la diffc- 



îgrcz 

rencc E I , ou le Sinus C O dt I*îarc C D de o degicz j on au- 
ra le Sinus E G de l'arc B B de 70 dcgiez. Ainfi vous voyez 
Gu*cn ajoutanc cnfcmblc les Sinus de deux arcs, qui pris en- 
ierabîc font ^o dcgrcz , on a le Sinus d*uii arc d'autant plut 
j^iand que de degrés ^ue l'uii àxî% deux propofez eft p liis 
«pecic* ' / . 

P ao^bsltri^ift XXVI. 



Xtnéonti AU cérJe de là • d^ehk^ de :dem\'W4gdemm 
de 10 defft^ , eftégd à la ]inlme dff quarté de U 
tnohé de U même corde ^ isr du ^mrré de Ik différence des 
Smus de ces deux arcs. 

* 

fies deux arcs B C , B E , font 
également éloignez de l'arc B D 
4c Je dcgrcz > de forte que les 
deux difFerenccs CD , DE, font ' 
'égaies. Si on cixe leRayon A D t 5b 

Î a corde € &; f^r le point C aa 
laypa A B la parallèle G ? 9 la li« 

fne Ct> fera la'mbitiéde là^cbidè 
: E , & fa ligné B H fera là di^ 
lence du Sinus E G de l'arc B E & ^ ' 
du Sinus C I de l'arc B C. Cela étant je disque Fequarré de 
la corde C E eft égal i la fommc des quarrcz E H,CO. Car fi 
on tire la ligne ,£ F , on coiuoitra comme auparavant , que 1^ 
triangle ËÏC eft équilateraU parce que les deux angles OFEt 
O FCf font chacun de 30 degrez» le. fecôad étant égali. 
l'angle A de 50 degre^; D'oii l'on concluca colûne a'upara« 
Vant 9 qve les lignes C O ^ C H > font égales » dai^ ït ttiaiar 
gle reâangle BH€ > on effàâ CEq égal i la lommedisk' 
^tiàrtez E H , C H , où 1 0« Ce qv^il bloU dâteatrer « 

CoHOLLAIRI. 




Il fuit de cetrc Proportion , que le quarré E H de la difFc-» 
icnçe de& Sinus £ G 9 C I > des deux axes B £ ^ B C » fonc 
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z6 De la confiruBion, des Tables des Sinus ^ (^el 

cgalcmcnt cloignet de Tare B D de ?o dcgrct» cft triple dot 
quatre C H ou C O , qui cft le Sinus de la moitié C D de la 
différence" CE des deux mêmes aies. <.'cfl pourquoy fi on 
ajoute au Sinus C I du plus petit la Racine quarrée du triple 
du quarréde la moitié de Ja diffococc des deuxdxcs^t on auu 
k Sinus du plus giand. 

- •' 

PJLOPOSXTIOU XXVII* 

Li quani dètd eeirU de U diffimui dtimst ms également élé* 
gntTi i{^rci{ y eft aimUe du quarré de h différence 

des Stms des mêmes me* 

les deux arcs B C , B E , font 
égaleiBcnt éloignc2 de l'arc B D 
de 4î degrcz » de ^ar^e que les 
deux diflciences CD» DE» font 
igales. Si on tire le Rajon A D» 
& par le point C au Rayon A B» 
la paxallele CG > cne>cncontre«> 
sa leSious EF du grand arc B 
au mtoe point G , où le Ravoa 
A D le rencontre > à caufc de l'é- 
galité des deux triangles reâan- 
glcs G O C > G O E j qui font ifofccles, parce que 1 angle 
C G D eft égal à l'angle A de 4^ degrez, &qqc l'angle EGD 
eft égal à l'angle A G F au (ïi de 4î degrez. Cela étant je dis 
que le quarré de la corde C £ de la différence C D E des 
deux arcs B Ci B E> cft douUc du quarré Ë G de la différence, 
des Sinus E F » C I > des deux mêmes .Kcs B C f B E. Car a 
caufe de l'angle Edemi-droit » \t triangle ifieâaDgle EGC 
(era ifojfccle » & comme le quarré C fi vaut autant que les 
deux G E , G C > pat 47 • X* iI4era ^louble de chacun , & pac 
confcqueo; double du quarré E G, Ce qu'il faloit démontrer» 

Conox^iàJ&a^ 

Il fuît de cette Propofition , que le quarré delà différence 
A G des iism ^ f > C 1 1 des dcu;^^ arcs £ Ci fi £ > igalemea^ 
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Chapitré II,: . . xf 

€îoîgnc2 de 4$ dcgrcï > ou qui pris cnfcmblc font un quarc 
«le cercle > ofl double du quarré K O du Sinus de l'cxccz DE 
da grand arc fus 4i degrez y ou du quarré C O du Sinus de 
Vexccs de 4 ^ degrea fus Te petit arc B C. C'eft potuquoj fi 
•a Sinus C I du peut arc B C 6n aj<>uce la ftacme quarré^ 
B G du donble du quarté do Sinus de la dilFerçai» de ce infi- 
me atci 4f degrés ; on aura le Sinus E G du coniplement B Bf 
eu fi do Sinus B F o» 6ce la Racine qnarrée E G du double do 
quarré do Sinns de JadifTcicnce du même arc à 4$ dtgrcz^oa 
aura Iç Sinus C I du comp Icmcnc fiC* ' 

' PjLOf Q,MJIOH XXVIII. - 

Si t*arc B B eft^ de ^o d^gr^s^» 
Taie B C de jo« je dis que ia Tan- 

f^ente B- E d«- l'arc B D eft rriplc de 
a Tangente B F de l'arc B C. Car 
puifquc la ligne AEdivife l'angle 
B A E eu deux égaleincnt » on aura 
far 3. 6. cette analogie , AE , A B : r 
£ F » B F , & à caulc de A E double 
de A B > par Vr<f. xo- la ligne E F 
Sm double de ia ligne B F > Se par 
confequent la tooce BE triple delà 
lâénie Ce «19*11 ÊUojc-déiiiQnê; 




r» V 



■\ •' ■ 

• H fuît de cette Proportion > que la Tangente E B de 60 
degrez eft à la Sécante A F de 50 degrez, eoiDmc 3 eft à ». 
Car puifque la Tangente B E eft a ia Tai^evMc B F , com- 
me | à i > la même Tangente B B (era à la fiaitie B 1 > qui eft 
égale à la Scicante fi F de- ^o degiez» parce que chai;|àodcadcoK 
E> E A h^Stéc |»-degret|.coiBme^-^ » a; 
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%t P;eU confirdiimÀîS Tuiles dej Situa 

I ' • "... .. • . 

. . . PllOP 0.?IT.I.OH XXIX»', 

l4 (hfcrcnce des Tangentes d'vn arc ù'defm cmpletncm. ejSh 
do^ùUdeUTatigfm^de^l/^ 

Si. A P clJt.U Tangente de Tare A B > & K E la Tangente^ 
du complcjTient K B > je dis que la différence de ces deux. 
^Tangentes cil double ^ la îaogçnu 4c Ja dif acûcp 4es. dcux^ 
arcs A'J^VKB, ' ' - - - • 



Pour la demonftra- 
tion , faites K F <^'g*^ 
à A B > pour avoir la^ 
Tangente K G cgal.c 
à la Tangente AD > 
ic forte qac G E fcr;^ ^ 
iz différence des Tan- 

f entes K E, A D,ÔC 
i F fera la di^icn-* 
€c àes arcs A B > KB« 
SiônfiiiÇH égal i; 

B > Parc K H fera encore la différence des arcs A B > K B, 
'ï laquelle on fera 1 arc K M égal, ,pour avoir fa Tangente 
K L.' 11 fauî démoiitrer que ia ligne G E eft double de la U-" 
gncK L ou K I , c'eft à dire égale à 1^ ligne LI. ^ 
• II. cft évident que les deux lignes G I , C L , font égales, \ 




•VI 



tj - 



ik U » C cic a aire a i ^ugic i *« "««c v * *u ^gaïc a j* n- 
gnc I B jSC.que par confecjuent les crois lignes ÇL9CI>IEs^ 
font éeaks. j^nfin il ç0 é<?i^eiiti que let arcs A F» I M >foni; 
égaux , a caufc de l'arc ABégal à Tare Kï, &dç IVrc; 
B ï égal a farc K M , & quc par confequcnt l'angle A*C G» 
ou C G L clt égal à Tanglc L C G , & qu'ainfi Ul ligne C t 
crt égale à la ligne L G , & que par conlequent les quatre lîr 
gnes C L ,.C I , I E , L G font égaies. C'eft pourquoy & 
Jicçdeax égales L G > 1 E , on 6te la commune I G , il reftcra 
là lij|nc Jâl Égàto,i>-l«^c.^£. Ce qu'il ialoû démoijj. 
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. ^1 fuit de çcttç PrôpofitioB 9 que fi desdeasç arcs A B > BKt^ 
^ont la Ibnime cAun quai( de cercle > on ajoute à la Tangen- 
te A D ou K G du plus petit A B le double G fi de la Tan- 
gente K I de leui difFcrcncç K H ou B F > on aura la Tan- 
gcnce K E du plus grand K B > & c]ue fi de la Tangente K E 
du plus grand K B, on 6re Je double G E de la Tangente 
K I de leur diiFcxenccA il ici^cu laTau£cntcKG ou A D dii 
f Jus pctu A B. 

Il s'enfuit auHi que la (bmitie L G des Tangentes K L de 
U diiFcience K M des deux arcs^K» l^lB ^ qui cnfemble font 
ttïi quart de cercle /& de la Tangente A B ou K G du plu.s 
petit A B » jefl égaleà laSç^atc,.OL;dc k mépc dijÇ^erchce 
KM. t*cft'pour:quoy fi on coànpit Tangentp^^de la^diffie^ 
rcnce & celle du plus pet if arcV on aura en la, 
deux Tangentes la ilecantc de la même différence. A inft vous 

puion. 

IJ s'enfuit encore que la fournie K E de la Tangente K I de 
ladi&icnce K (I des deux arcs A B , K B , qui priscnfemble 
^ont un quart ^didcercie» & de . la Sécante, Ç ]|^;o|^,v^]|( J$ ^e«lft 
mâne diiTcrence K H > ett égaie àJs^ Tangente du plus grandi 
atcKB. C'eft pourqùby 6 on cpunoit la Tangente du pluis 

f raiid arc tfc.cçlk de. leu^ difFcf ei^.» en <^taiu4aj>^s petite , 
ela plus grande > on aura la Wame diel^ m j^mi^ différence^ • 
Ainfî vous voyez encore qu'on peut par la 'ieule addition faire, 
le canon des Sécantes: Mais cela iè peut encor^^iic autre-* 
ÇQçût f ax ^oy^n^dç Ja PropoûqQi)/ui.vai>tç. ;\ • \. 

H ç F o $ ^ xji 9 H XXX,. 

1^ Sfiçam^ d'm m ep égale à U frnme 4e U Tanffif^ éfc 
U Tangente de Ummé de fon completmof' -. . 

Je disqaeja Sécante F D de Tare A ^ ftfk igilt. i la fom* 
me D E de là Tangente B D dl^ même arc A B & de la Tan-* 

gcntc B E de Tare ti C nioitic du complément B K du même 
arc A B. Car il ejft bieacxidcac ^ue l'angle L eft égal à i'aa^ 

• ^ " ^ D iij 
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gle E F D > parce que le premier 
cfl le complément de l'angle 
BFi^t ^ ctufe de l'angle droic 
B 9 que le feccod cft le corn- 
flementdu même tngle E F 
' oo E F F , à caiife de Tangle 
dfoit K F D. C'eft pourquof* 
/ par 6, i . le côté F D fera égat 
• au cô:c DE. Ce ^u'il faioit d4r 
jpQotret. • • 

Cou O L L Aiai. 

n Mt de cette ?ropo(îtiaii^ que fi à It Tangeiite B D it- 
t'aie A B » on ajoftte b Tangence BE de la moitié de fou 
complément 9 on aura lâ Sécante F D da même arc A B.; Aîdi; 
firoos voyez qu'on pcot cncoïe plu» fiicilemenrqa'auparaYanc^ 
pponfltuixc la Table des Sécantes par la Icule addicion* 



PftQroSITXON XXXI. 



lUm tmm I4 Témgeme d'un arc y trmm kTânnmtdtlét 

flgtifé Pooif tronvcr la Tangente B F de l'arc B C moitié de Tarô 
la B D > dont on connoîc la Tangente B B » ajôûtez an quaf ré de 
cette Tangente B E le qôarré dn Rajron A B 9 pour avoir ei| 

* * la Racine quarrée de la fomme la dccante A E > après quof 
vous cherchez aux trois quantitez AB-4'AE>AB>BE> une 
quatricmc proportionclJc y qui fera la Tangente B F qu'on- 
cherche Car puifque la ligne A F divife Tangle B A E ca^ 
deux également » on aura par 3 6. cette analogie, A £> AE:; 

S F , E F> & en comvQtiàpi on ai» ccllc*cT I A fi A S)^ 
A&:;BE»Bf« . * 

• » - 
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chapitre II, /« 

• FOSITI&H XXXII9 

ItiéCnt cornue U Tangente d*un ^rc , (ro$^ver U TdngiUfé 

0*f4n an dou/Ae. 

Sioti connoît la Tangente B F de Parc B on trouvera la MAné 
Tangente fi Ë de 1 arc double B D > fax cette analogie. 

£mme U différence des quarm^du^jjon Ah & skU 

Au quarré du Hjeym A B i 
AinfiUdoubkde UTangentelit^^ 
U U Tangente 6 fi. 

La dcmonftratîon-dc cette analogie fe fera en cette 
fi>rte. Parce qac la ligne A F divife l'angle B A £ eta 
deux également^on^ura cette analogie, A B q, A £ q : t » 
. BFq,EFq,&à caufc de A E q égal à A B q-i^ 
£ £ q, on aura celle-cy , ABq, ABq-4*fi£q:s 
B F q , E F q , & par convcrfion de rai(bn, on aura celle- 
cy,ABq,BEq::BFq,EFq — BFq,& cnper- 
jnutant on aura celle-cy ,ABq,BFq::fi£q» 
SFq — BFq, & à caufedeBEq égal à BFq h- 
E F q -4- 2 B f E , par 4. z. on aura ccUc-cy > A B q ^ 

BFq:: B Fq-f EFq H- a. BFE, EFq BFq» 
Se en divifant on aura celle-cy; A B q ~ B F q, ABq:: 

iBFq-4-iBFE,BFq-^EFq-HzBFE,&ea 
.diviiànt les, deux derniers teimes par BF-f£F>oà 
jiura cette dernière analogie , A B q — B F q , A Bq : : 

1 B Fj Bf -7i- £F j ou BE. Ce ^u'il faloic dcmoii^ 



• 
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\ï I^e la cor-firuclion des Tables des SinuSj ^r.' 
Hoipost irtoit ^XXtlI. 

t 

Etant ïomiue U Tkn^me & la Secmc d'un arc , trouver Ix 

Seca?ite d'un arc dcttle^ 

Àiéme SibncbnnoSc U Tangente B F» & la Seicatite A P 
bgufc, de lare B on trouvera la Sccatitc A £ ^ de Tare dou-? 
bic B D y par cette analogie ; 

. (jomnte U différence des ^uarreT^ du B^jm hB ^ de U 
Tang^enn B F , 

Af* (jua/réje lu Secànte A Fi 
}^infi le Ii^*ym A B , 
A la Saante AB« 

La demonftration • de cette analogie fe fera ainfi. 
Parce icj[iie ia Kgnfc A F divife l'angle B A E en dtut 
* également , on aura cette analogie , B F , fe F : : A 
AE,&en compofant onauracclle-cy,B B E : : AB^ 
A B H* A £ » 6c par confequent celle-cjr» BFq> B £ q :: 
ABq,ABq-^iBAE— hAEq^ & à caufe de 
BEqégalà A Eq — A B q,,on aura ccllc-cy,B F q/ 
AEq— ABq:; ABq, ABq-4- i BAE-+ A Eq,ÔC 
en permutant onauraçene-cy,B F q,A B q : : A E 
ABq,ABq-f iBAÈ--+- AEq,& en divifant iei 
deux derniierà termes par A^B 'H- A E , on aura celle* ' 
Cy,BFq,ABq::AE— AB,AE~fAB,&cni 
compofant & en divifint on aura ces deux analogies^ 

AfiqH-BFq,oa AFq, ABq: : 2 A£, A £ H- 

AB, & ABq — BFq, ABq::2ÀB,AB^ AEi 
, dcfquellcs on tirera aisément cette troifiémeanalogie^ 
ABq — Bt^q,AFq: :i ABji AE^ &cii prenant 
les moiricz des deux derniers termes , on aura cette 
dernière analogie, ABq — BFq* AFq;; AB, AE. 
Ce qa'il Êdoit dc^llo^trcr. 
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CHAPITRE III. 

« . . . , 

; • * • « . . . • 

L- . • • . ^ 

la consiruifion des L&gafhhmes. 

LEs Logarithmes font dès notubresoi proportion Âricfame* 
riqae, coirefpondans à d'âatres pombres en proponioh 
geoiMtri(}ue y deiqneU il font appelles ùgâfiifmn%, Cpmmt il 
eiï lib^de prendre telle progreffion aae Ton vondra, onchoifi* 
ra la plVs coAimode , qui eft de prendre la progrefli Ai décimale 
pour la proportion géométrique , & la progrclîlon des nom- 
bres naturels pour ratithmetiqiic, en forte que pourtant le pre- 
mier noili'.^re arithfnetique , qui répond au premier géométri- 
que, ou à runitc,lbito , c*eft à dire que le Logarithme de 
i'anité (bito, pour rendre rufage des logauthmes plus factlet 
«ommevoVi^ voyez dans cette Table, où le logarithme de left 

r Oydeipefti, deioo eft 



X oo 

ï o o o 
I o o o o 
îooooo 
t oooooo 



b* oooooôb 
I. b o b o o o o 

o oooooo 

5, 0000000 
4. 0000000 
j-, ooooooô 

4^. OOOODOO 



i,de xoèo ed 3 & ainfi en 
fuite ;& parce auedans ki 
pratique on a befôin des 
logarithmes des nomhres 
moyensi, 3, 4, f , 5cc. & 
que ' ces logatidimes. ja^ 
peuvent être ej(pcifnei( 
qu^en &aâiûo$ , on 1^ 

^ fervitaauiIldelaprogre&* 

fion decûnale po.Ue.là £^ 
cilité ducaldil ', en ajoutant un certain nombre de terosi chai- 
que terme delà progrefîj on arithmétique pins crti moins^Telori 
que l'on voudra avoir des logarithmes plus ou moins exsds^ 
q;>mme vous voyez icy. Ainfi nous fuppotrons qiie le Ic^a* 
richri^ede 10 eft i. oqqoooo , que Je logarithooe de xoo efti, 
DoDoooo, de 1000 eft j^poooooo > ^c.cn fuite deqùoy il £iuc 
trouver les logarithmes des nombres moyens t,^» 4* ^ ^c.ce 
qiieiions^ferpAs^flprésa^rexpliqaéla nocurr k lçs propYie- 
cez d^ k>garitjjinaes faillies Propofînons (uivantes. 
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^4 De la conjlruc^ion des tables de Sinus ^ 



PjlOPeSZTXON h 




J>$ fiêâtfê quMf$Htez en frof&rtlon Arithmétique^ U [mm dis 
deux tsêmthseftégnU à Ufmm d»s detêx $mj^s. 

Si ks quatre qaantitcz AB, A C , AD, 
AE, font en proportion Antkmetiqiic, 
^ ■ ' I en forte que 1 cxccz B C delà féconde 
^ P J A C fur la première A B foit égal à 
X) l'ezcez DE de la quatrième fuc la 
croifîéme A D ; le dis ^ue la (brnmé 
A B -H A E des deux extrêmes cfi éga« 
le â la ibiDin^ A C a D des deux 
iftoyenes» pacce que chacune eft coia- 
polee déchoies égales» commeilieft 
fc^d^voifv 

P JL O P O ^ I T I O H II, 

pi trois juantitez en proportion Arithmétique, lafommi iUsdeMM 
extremis ifi é^Ue an detéile de U mojine^ 

^ Cette propofidon <;ft «n CotoUaixe de la précédente , caa 
qnaadon a ctpis quamitcft arithmeciquement p ro|)QrtioneUes ^ 
éleftcommefiron en a?oic quatre , dont les deux moyenet 

faffênc égales , & alors la fbmmc des deux extrêmes cïl par la 
Propofition précédente égale à la fomme des deux moycnes, 
c'efl à dire au double de la mojrene* ^Ce qu'il faloit dcaioa* 
crer. 

P&OPOSIXION III. 

« 

TJi frnmiei L»gar$dmiè de deux nemtres entiers efi égàU âH 
l^iétriilmi de kur produit ^ Im qtte U Z^éuitkm dê 

• fttmté efi o, 

• Propofons 
icproduitcft^^. 

^moK d« logarithme» 
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chapitre Ith 3S 

Xtant Cacptiisqtiei4eft le prodaicde 4&de é^cetqiiat» 
Jioihbiesx , 4» 6 * 14, feront en proportion géométrique > c'eft 
pour(]uoy learsjogarichmes- feront en proportion atrithmeti- 
ouc, &pai:Pr<'/!.TJifi>mniede!f deinr eartcemes^ cefti direla^ 
iomme des logarithmes <ic i, & de 14, fera égaleà la fomme dea 
deux moyens, ou à la fomme des -logarithmes de4& deé^& 
parce qu'on ruppofc que le logarithme cTe i efl o , le feul loga- 
xûhmc de 2.4 fera égal à la fomme des logarithmes de 4.fic de 
qyiprpduifent Ce qu'il £aloit démontrer^ 

PnOFOSITze K . IV. 

m 

.Za J^fkftnee iisL$gMfiibmB$iêiè$êx nùmbreimkrseffl égaU Mi 
Zç>iariikmdi ItmqfMkntJm que le logarhhmJi tWHti * 

Pfopofbns par exemple les deux nombres entiers 6,14, dont 
le quotient cft 4. Je dis que le logarithme de 4 cfl égal à. la dif- 
férence des iogariciiines de de 24, le logarithme de Tunité 
^antp. CjM^puiiqiiedivi(ànti4par il vient 4, ces quatre 
Miobres t> 4, tf, ^4 ^ Êront en proportion geomecôque , Hc 
lèors logarithmes en prôponion attthmetiqoe t & l'on cqqt 

. noiftrâ comme auparavant, que lelogàtitnme dei4^eft^al 
â la fomme des logarithipes de 6 & de^ 24 : c'cft pourquoy fi du 

' Jogarithmcde2 4on ôte le logarithme de é , la diflercncc fera 
ic io^ao^^ede^.. Ce qu'il faloif démontrer^ 

'Proposition V« 

Is L^ritbme d*Mt$^' nmht elf I4 moUii du logarithme de fm 

' hiariûfm 4* Vtmké efio^ 

Propofbns par exemple le nombre 6, dont le quarré cft j^, 5e 
lecubeeftiid, ]e dis premièrement que le logarithme detf 
lî'eft que la moitié du logarithme de (on quarrc ^6, Car puif- 
Que le quar^4 cft le produit de 6 par 6 , fon logarithme fera 
trgal à la fomme des logatitiimes de^& deé, c'eft à dire au 
d^bie du logarithme de ^> par Pri;^. l.d'oiii) fuic que le Xç^ff^ 

£ ij 

- • • • 
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• )S Deld confim^m^es TaUes de Sinus , dtc. 

lîilmlrle^^ftUVzioinédii logatiAifie 4e fim quatre t^c. 
qu'il falok démontrer. " • 

Je dis en lècond lieu que le logarithme de é eft le tiers du 
logarithme de Ton cube 1' 6, Carpiiifcjue ii6 crtleproduitde 6 
« & de (on quatre 56 » Ion logarithme fera par Vrof. i, cgal à la 
ibmme des k>garîthmes de é & de c*cft à dire au triple di^ 
Jogarithme de 6 , parce que le logarithme de 3^ a efté demcm* 
trédottlK^ dalogâfithmcdeé. D oùil fuitqsiele logartckme 
de « n'eu que le tieisda log|.cickiiie de ipn cube Ce qui' 
reftoic à demonuer. 

Ç|LO PQSITION VL . 

7!fowm mt!f9 deux nmhres donne^^im mojen g^^n^^f^^^ 

frofoirtimeL 

Ston«ittlripIie enfetnble les ècux nombres donnes , on ati^ 
ira par 2o. 7.k qiwré^ moyen , c'«ft fotaqaof & on ptend 1^^ 
x^icîneqtiaiféedeceproduk, on «ora femoyen qu'on cherche» 
b'oàiKuitqiiefirmdesdeinc nombres doiuteE elèiNmité ^ il' 

n'y a qu*à prertdre la racine qoarrée de rauue, pour avoir 
' ^VJjta propoxùonel (ju'on demande. / 

P&asOjSixioH VII. 

Ibidem mm hm 4»nnex. tnmvertmmjimtr^iêmt 

S i on ajoute enfemble les deux noinbces donnez , oii atira par 

Trap.i. le double du moyen ,c'eftpotïrquoyfion pïend lanrK»!-'- 
tiède cette fomme, on aura le moyen qu*on cherche. D*ou: il 
fuitqud quand Tun des de uir nombres donnez çft o, il n'y a 
qu'àprendielanioitiéd.crauti;je, pour avoir le moyen qu'on 

dierdie. 

PjLOPOSXTlpN VIH. 

TfÊmferbl^arkbm^ d'un nmbn frcfifé» 
Ç.çftr tf ouvex Iç logarithme d'air niot^^bre donn^ , comnae pain 
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• ' \chapitre lll. ' ' ST 

Simple de 9 ; parce que ce nombre 9 eft entre les nombres , 
fottlontfesloçantlanes iont connus | Sçaroir o. 0000000^ 
ï. 0000000 , ou Oi^ 00000000 , X, 000000000 , en les augmen- 
tant chacun d'un zéro , pour avoir plus cwdlement le logarkh- 
jpne^u'on cherche , faites ainfi. 

Entre i & lô, augmentez d'autant de zéros que leurs loga-. 
rithmesenconticnent, comme icy de Icpt zéros, pour avoir 
exactement dans le méfiée nombre de figures le logarithme 
i}u'on cherche,Sçavoir entre A & B , trouvez un mojren g^ome^ 
tnqueprop^oaçl C,Jeqoel eftant moindreque^.ooooooo, 

_( il iiiudra chercfaer entccle 



Ia 



I. 0000000 o. 00000000 

o. yooooooo 

r. 00000000 



C 3, 1611777 
B iio« 0000000 

^ lo. ooooooo 1 1 . oooooooo 
t^îf' ^ 2. 5 41 3 1|<>. 7/000000 

^ h ^ ^ IZ 7 77 I o, /QOOOOOO 

ÏT 

E 



I* oooooooo] I.' 00000000 

" S7fOOOOO 

7/000000 



Ë '7. 49S941I.O, 
D /• ^i54i}z o» 



B ^ I o. 0000000' !• OQOOOPOO 

Ij8. ^/^43x^o« 9)7/ooop 



B 
G 



io« 0000000 oooooooi|^' 
9. 30/7104 jo, ^^S7/ooo 
^ i^* ^f'^^Sft <^ ^fTfOooo 



^ [9. 3057104 [O, 9687^000 
Hj8. 07^8713 |o. 9/5U/00 



F 18. 9^9^432 )o, 9^7fOooo 



9 
9 



385-7204 
139S170 



H^8. 97É»B7i3 



o. 9687^000 
o. 9^0957/0 

o. 9/)U/00 



I 

K 



9- 1:98170 
9* Of7i?777 
^8. 97^»7i5 



o, 9É0937/0 

o. 9f703iif 
o« 9;3U/po 



ttioiodreC «c te plus gran4 
B, un autre moyen propor-,- 
tionel D , qui efl: encore 
inoindre que 9. 0000000: 
c'cft pourquo/ entre lo 
moindre D &le plus grand 

B ondieccheraun croifié« 
• inemo)ren proponionel 
entre lequel Se le plus grSd 
B on trouvera un quathé- 
me moyen proportioncl F, 
qui eft icy encore moindre 
que 9, 0000000: c*eft 
pourquoy il faudra tibuver 
entre le moindre F,& le 
plus grand B , nncinquié. 
me moyen pfoporaonel 6^ 
qui k rencontre icy plus 
grand que 9.004)0000 ^ 
ânit entre le plus grand G 
& le prochainement moin- 
dre F on cherchera uq 
fixicme moyen proportion ' 
nel H , qui étant moindre 
que 9. oooi^QOO » on doit 
chercher entre ce moindre 
H & prochainement plus 
grand G , un fcptiéme 
moyen proportioncl I ,qui 
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î D< U ctnHru£Hû» des^ tdl et. de Sinus ^ &c. 



Trof. 1 




OS79771 
H 8. 97^*71} 


,0. 9f703iif 
jo. 9ff078ii 
0, 9y3UfOO 




9;3i2fOo' 



o. 
o. 



^t9..oi75îî3 
N 9.0071008 

M,t, 9 97079^ 

N|9. 0071008 o. 
O 9. ooaijSS |o. 
M 8. 997079^^0. 



9ff078ii 

9f4f«9»4 
9f4ioif« 



9^4^8984 

9f 454f70 

9f4Toif^r 



O 
P 
M 



9.001M88 o. 9f4Hf70 
8. 9996088 o. 9f4ii} 

-iil^Zf 7 9 ^ I ^^^m 

Oj 9. 0011588 [0. 9f4J4f70 
Q 9. 0008757 o. 9Î4*^4^7 
P^9 99éQ88 9/4*^^3 

Q,»3^|OOo87J7'ôr 
R 1 9. 0001411 lo, 

P !8.999éo88 



9M»t4^7 

9Hif4if 

9y4?^-3^î 



R 9. 00014Î1 o. 
S 8. 9999tfO o, 
^.8. 99M088 6. 



9î4*f4if 
9f4il889 

9.J4i46fi 
9f4iî'89 

Il ■ ■ T ^«MMW» ' — ■■■ Il - «MM 

T[9. 0000851 o.5f4i46fi 
V 9. 000004! 0.9x414171 
S 8, 9999ifO 1O.9H2.5M9. 

I — I.. 1 * I I lÉ 



Ï^^9. 0001411 o, 
'9.00008)1 o« 
8. 9999^^0 |o, 



V|*9.000004i b. 9f4^4-7î 
X|8. 99996fO lo. 9f4i4i8o 
S\t, ^999iSO o>t9J4^3^<9 



eft bien plus qM 
0000000, maU non pas 
tfcciin fi grand«€xcez com* 
me le précèdent G. C*eft 
pourquoy en cherchant en- 
tre le prochainement moin- 
dre & le prochainement, 
pks grand des moyens geo- 
meniques pio^tionels, om 
aura des nombres qui ap* 
piocheront toûjoort de çlus 
en phis du nombre propofjf 
9.. OOOOQOO . leqiBcl enfin 
lencuncre icy le léT. moyen 
proportionel: après quoy il 
fera facile deconnoiftre fon 
logarithme ; car comme en- 
tre les nombres A, B, nous*, 
avons trouvé un mélfaih 
géométrique j>roportioneI 
C, fi entre leurs loçatith* 
mes on trouve un moyen 
arithmétique proportionel, 
celuy çy lex;a le logarithme 
du premier moyen géomé- 
trique proportionel C.C'eft 
de- la même manière qu'on 
trouvera ies Ipgaritbmes de- 
tous les autres moyens géo- 
métriques proportionds ' , 
& par confisquent du demicf 
9 . 0000000 > ou du nom«^ 
bre propoft 9 , dont lelo» 
garithme ic trouvera tel, 

o. 9f4i4^fi* 

C*eft de cette même ma^ 

niere qu'on trouvera les la» 

garttbmes des autres nprost 

bres eatrei dc^^Sc des nooii. 
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théfitU IJU 



S9 



V 
2 



VU. 0000041 
9 . 0000041 

V ; ^. OOOOO4I 

& i«. 9^99991 
^J^99999^i 

V 

AA 

& 



9.0000041 

9. OOOOOi^ 

8. 9 99999 Z 



A A 9. oooooi^ 
B B 9' 0000004 

fi B 1^.0000004 

CCI t. 999999% 
& 1 «. 5!99^^^* 



SB fi>. 0000004 
•DD ^. 00000 oo 

ce, 8. 999999^ 



Logarsth* 






0, 


9^414117 


0. 


^^414080 


0 




0. 


' ■ ■ 


o. 


9^414117. 

^ ^ • ■ ■ 




de A ^ A '»^V 

42-4*7* 


0. 




0. 


9S4^^x\ 


0 


"M* 4*7* 


0. 


95-4141 


0. 


9y42'4X4; 


M 


9) 4^42- ) 9 


0. 


9^41415-3 


0, 


9;4X4t47 


0. 




o*. 


9f4i4ifO 




95414^47 


0. 


^f4*4*li 


0, 


9f 4t4lf z . 


o. 


^1414147 



bref encre 10 & xoo» & dicg 
nombres entre loo&tooo» 

& ainfî en (iiite : mais ou 
pourra trouver arec beau- ^ 
coup <ic facilite les loga- 
rithmes des nombres corn- 
pofcz^ par l'addition des 
logarithmes des . nombres 
qui les compo(èm , coni* 
me il eft évident par ce 
qui a eflé dit dans la 
^tof. 4. C'eft pourquoi 
on doit chercher prcmie-- 
remcnt Jcs logarithmes 
des nombres premiers.» 
pour trouver ca fuite lei 
logarithmes des nombre» 
compo(ez,eomme il vient 
d'être <tit. Ainfi ajoàtant 
les logarithmes de 4 & de 
^, ou de 3 6c*dc 8, on au* 
ra le logarithme de 14, 
&c. Ce qui manque icy fè 
trouvera dans leChapijLrc 
fuivaat* 



■n - 



CHAPITRE IV. 
- Z)f iTfagc des Tdles. 

ONaajoûtéâlafindeceTraitédcuxTablcs, dont la pre- 
mière contient les Sinus les Tangentes & les Sécantes de 
chaque degré & de chaque minute du quart du cercle, dont le 
demidiametre eft de 10000000 parties^nlbilement de xoofK>o, 
en cejettant deux figures à là droite , comme vous voyex par k 
pqint oui eft ajoute aorésKla denzî^efigMre de chaque nombre» 
eequi.^t p0nrks %pHtations delà Géométrie pratique, fille 
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^ifê ï>e U tonfiruiH&n des tMès de Sims^ é'C. 

contient de plus les logarithmes des S/»«j &des Tangentes^ pour 
tin Sinus Total de loooooooooo parties 3 omettant exprcffè- 
ment ceux des Sécantes , parce qu'on s'en peut pafTer aifcmenc. 
On a dilpofc les degtez & les minutes dans chaque page , en telle 
ibrte que les degrez & les tninutes d'une page fem avec tes d4» 
gre2 & les minutes de l'autre page 90 degrez , poUr la coAitoo. 
àxxt descalcttlenrs , qui «mt (buvent be&in do ccrnipleteent d^on 
angle, que Ion trouve to&jours vis â vis dans Tautre pagc« 
Ainfi on connoift que le complément de 11 degtez & 14. minu- 
tes ed dt degrez 6c 4$ minutes , qui fe t/ouTcnt vis à vis dans 
l'autre page, 

La féconde Table contient les Jogarîthmest <îc^î nombres ab(b- 
lus depuis l'unité jafques à 10000 > & on la peut aifément prcv- 
longer joiques à looooiooo, fans qiic Terreur pui/Te eftre fenfi. 

fible 4 cMime nous riions ehlèignci dans la Piopofition £ii?aair 
te. 

? it o ». o s i 7 X l> N \. 

Ttotivtr U lû^Mrhhme d*un nmjbr$ nukr fbis grand 

Qu^il faille trouver le logarithme de ^^6yS<)4, Parce que ce 
«nombre ne £ trouve pas dans la dcrnieie Table , il en fautre» 
^ranchorâ la droite atttantidefi^;urssqu^il^en fieiade bàbin, pioue 
^re que lerefle $*y puHTe trouver , le, p^ davantage , cottUM 
icyles troisfigures"994 , le il^fleca }$67^ qui A trouve danfi^à 
ficonde Table , Se vis à visfimtogMthiiîe3,yfZ305i- mais parce 
que ce nombre jj-éy vaut jj'6700o>àcaufeque du nombre pro- 
pofc 5567894 on aôtc 894, il faut ajouter tu logarithme trouvé 
35^15031 le logarithme de 1000 , qui eft 3,000^000, parce que 
j.y^yooocftiooo fois plus grand que 'f 67 > cgr la multiplica- 
tion iê£ûtparraddîtion des Ipgasmmes des nombres multi. 
pliant par.laPr^p. 3. du Chapitre pfecedènt , & vous aurei 

f ;i)o3i pour le logariAmede )f '1^7000* « ql|i fft moiodrr 
' le logarithme de 3^67854 : & pour fçavoîf de co^Um 8 rft 
moindre , ôtez le logarithme de 35^7 du logaritlilne de 3 f 68 , le 
refte fera 1117 pour la dilïèrencc des logarkhmes des deuxnonv- 
brcs 3567 , 3f ^8 , qui eft auflî la différence des logarithmes des 
deux nombres ^f670oo , ;j68ooo , Se comme la différence de 
ces deuJt nombres efrxooo f qui donne 1117 pour la di&ipnœ 
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- ^' * . * Chapitre II J. 41 

l^urs logarithmes \ on fera à part ce raifonnement ; Si looo 
donnent m 7 pour reatcczdulogarithme de 3568000 fizrleJoga- 
Yithmc de )f67ooo, combien donneront S94 ? qui (ont la diffè- 
irence des deux nombres 3^^7000, & pat la Règle da ^ 

Trois ordinaire on tronvera 1087 pour Texcez du logarithme 
de 3 5 67 s 9 4 fur le logarithme de y 67000 . c eft pourq uoy fi oa 
ajoûteceeexcezioS7 au logarithme 6f;230)i de 3567000, on 
i^ra 6;;i 4x1 S pour le logaiichmcdu nombre propoic 3; ^7 $^4. 

PjiorosiTipN II; 

Itmvet le .Logsrithme duSinm connu, à* m Mçi 

> 

Si le Sinus connu de l'arc eflpour un Rayon de 10006000 
parties , on pourra ttouver le logarithme de ce Sinus pat la 

. Bropofition précédente : mais fi ce Sinus connu eft pôteir un 
Rayon plus grand que de 10000000 patties , comme il krrive 
dans la pr emiere Table, où les légarithme<s des 5inus font pour 
un Sinus Total de lôooooooooo parties , comnve nous avons 
déjadit ailleurs , alors le finus propofc pourra être plus grand 
que ioooooôo> &la méthode précédente ne pourra plus fer vir, 
parce que les différences des logarithmes feront trop inégales^ 
pour pouvoir donner au jufle un logarithme d'un fi grand 
nombre. Bans ée 'cas ileft befbin de 'pi^ldngerla dernière Ta- . 
bte au moins jufqu*au logarithme de looboo parties » tçjl|c qu'ott 
la tronvei&ns tJtidmutkpiê ZiôgétrMm$tiqffe stHmiy Èri^s^ oH 
les logarithmes des nombres ahfeluront efté fupputez dans un 
plus grand nombre de parties qu'en ce livre • & alors on pour- 
ra par un raifbnnemeïït fcmblable au précèdent trouver le lo- 
gatithme da finus propofé d'un arc , pour un Rajfon de . 
joooooooodo parties , coiiime vous allez voir. • 

Propofbns ceSinus 4u6rôi^X7 , qui appartient à un arc^ 
de zf degrez. !Paice ijùé ce nombre ne iè trouve pas dans la 
Table» il en iaoc retrancher a la droite autant de figures qu'il' 
en fera de be'firin y pour £iifeq[ne krelle s'y puifiç trouver ^dc' 
pas davantage , cèmïne iqrlescraq figures 81^1 7, &*ilrefle« 
ra 411 61 » qui fe trouve dans la Table, & vis à vis fbn logiarithmo 

^ 4.6if9î98 : mais parce que ce nombre 41161 vaut 41x6100000/ 
a caufè que du finus propofé 4116181617 on a ôté 8x617 , il fauc ^ 

ajouter au logarithme trouvé é^.6iff}^9 le logarithme de 
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4% De là cùHptuSticn dts tàkks de Sinus ^ 

looooo , qtli cft fOOoopoD , parce jcjue 41x^100000 cft xodOD# 

fois plus grand que 41161 , & vpusaoïcz 9. ^zf 9398 pour le lo- 
garithme^de 4116100000, qui cft moindre que le logarithme 
de 4116181617 : &pour fçavoir de combien il cft moindre, ôtcz 
Iclogarithmedc 41161 du logarithme de 411 6i,lerefte fera lOjj 
pour la différence des logarithmes des dcur nombres 411^1 , 
4ti^t,<]Qicftaoffi;ia difièrencedes deux nombres 4^1^100000^ 
4xitfAOOoOd,'âccpinme la diâèrencede ces deux nombres cft 
100000, qui donht 103 pour ladifierence de leurs logarithmes, 
on dira , fi rooooo donne Xoy pour rezcet do logarithme de 
4116100000 fur le logarithme de 411^100000, combien doit- 
nera 81617» qui eft la différence des deux nombres 4116100000, 
4116181617 , & par la Règle de Trois on trouvera 8f par l'excez 
dulogarithmc de 4116181617 fur Iclogarith. de 4116100000J 
C'eft pourc^uoy fi •on ajoute cet excez 8y au logarithme 
5.^iy959i«dc 4*1^100000, on aura>^^if94S5 pour k ipgarîih^ 
meduSinusproporé 41x6181617, 

Sans qu*il (oit belbin de prolonger la feîOnde Table , 09 pâu: 
trouver le logarithme du finus 'propofi 41x^x91^17, en cher- 
chant par la l^ropofition précédente les logaiirhincsdc 4U^i> 
& de 41161 , apics quoy on travaillera cofnine il tient d'eftr* 
cnlèigjic*. 

P R O P O s 1 T l 'O îî. I ï 1 



Ut UimAmêi des TiW^€s& dit 
. Seismmé 

Onfeîit trouvcî^te logarithnacs des Tangentes des Sécan- 
tes par une méthode femblab e àta pwccdente ; mais cela fcfc. 
ra plus facilement & plus exaftementpac le moyen des loga- 
lithmcs des finus , en cette forte. - 

Parce que le finos du complément d'un arc eft au finus a» me- 
ïhe arc ,coinmclcSinusTotaUla Tangente, parlaPre^p. u. 
Xibat. 1* fcws logarithmes feront en proportion antnmetique, 
4k lafommcdcs.deux cxtrenaes fera égale à lafomme des deux 
apoyens, par la ^nf. i. du Chapitre précèdent. C'eft pour- 
euoy fidela(pinme des logarithmes du fihus,dc rarc & ou ii* 
nus Total , on été le logarithme AxLixm 4u complcmeut j <m 
auuaklogaiidbae de la Tangente» ^ * 
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châpttre Iir. 43 

' On connoîftra par nn fèmblabic raifennemenf ï que pour 
trouver le logarithme de Ja fccante d'un arc , on doit ôter du 
doabie du logarithme du Rayon, le logaridune àu finus du 

Trmvirii Logarithme d^tim fràBîmfrofoJk» 

Tl cft évident que puifque le Jogarirhme de l'unité 
cft o, le logarithme d'une fradion qui efl: moindre que 
l*unitc , doit être moindre que o^ c'cft à dire un nom* 
bre nié , qui eft égal , par la Trop. 4. du Chapitre pr^« 
cèdent , âla différence des logarithmes du numérateur dU; 

dénominateur. Ainii on trouvera que le logarithme de '«^ 

€ft-ou493g8, A: que le logaridune de w eft.-o.36i7Z78<; 
Ainfi des autres. • 'îf! 

P IL o P o s I T I o N V. 

Ttmuir le Logarithne thm n^he entier avec ttne froBioam 

s 

: CePiobleÉneeft tres-(aeîle,€ariln*}raqu*à £ute du nombre 
entier donnéavec 1k fraâfon une fraâion impropre, de laquelle 
on tiouvera par la Propofirion précédente , te logarithme, qui 
dans ceeasfèra un nombre affirmé, parce que k Fraiftion eft 
plus grande que Tunité. Ainfi on trouvera que le logarithme 

de a J OU de il eft 4)^3)179 & que le logarithme de xi }_ 

jçiii, eft 1.0J307 '^^"fiûes autres.. y. - 

jo , • • 

P u O P o s I T I Q N V 

l^elogarithmepropof^peut itieoa nfoindcc ou plus grand 
quelelogarithmedefMoo , quteft ledéhiier dé la féconde Ta- 
ble. Dans le premfier cas on le pourra ioû}ours trouver ou fbn 
pl^s proche dans laicconde X^blc y & 4âns le iecond cas il uc s'/ 
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^4 l^^Ucênsiru^imdesTMKsdeSims^drCm 1 

pourra jamais troQTe^. Nous doi^crons on eiemple de l'uip^ st 1 

Pour trouver en premier lieu i quel nombre apartiçnt le laJ 1 
garithmefuiv^nt 3,95'3iiyo, qui eft moindreque le logarirhnie ' 
de loooo , cherchez ce logarithme entre ceuf de looo & de j 
loooo, & s'il ne s'y trouve pas cxaâ:;"ment , arrctez-vous au \ 
logarithme ^ui en aprocherakplus , & qui (bit moindre^ Ce 
logamfam.e moindi;e & plus proche eft 5 . 9f)08i8 , qûi appar^ | 
tient au nombre 897^ y ce qui ëûc connoi flre que le iogar chme 
«pfopofé^» ^syiso apartient â on nombre ua peu plus çi^and i 
que 897^ , mais moindre que 8.977 , pai:(;e que le logarithme 
3. 9rU3ii de 8977 eft plus grand que le propofé 3.9f5iifO. 1 
Puifque donc l'cxcez du nombre qu'on cherche fur 8976 eft 
. moindre que l'unité , il ne peut être qu'une fradlion , dont le dé- 
nominateur peut être cchiy que nous voudrons : Suppofons 
pour une plus grande facilité que ce dénominateur eft 10, ea 
iupporantque.runitéfoicdiyifëçeniQ,pai;ttes » &. iroyons com« 
bién de ces parties contient Texce^ du nombre qu'çn ch^rc^ 
^97^ 9 & ^ nombre de parties fera le numérateur de la fra- 
âion décimale , qu'^n trouvera en cette forte, 

Otez le logarithme ^. 9^30818 ^e 897 ^ du logarithme pro- 
pofç 3, gfjizfo , pour avoir leur «îifFercnce 42,1, Otez encore le 
même logaritlimc 5.9^30818 de 897^ du logarithme 5.. 9;3i3ii 
^^8977 , pour avoir leur différence 484 , laquelle provient delà 
différence qui cftentje 897^ , & 8977 , c eft à dire de runité^oii 
de I o parties 3 c'eft pourquoy on fera à part ce rai&nnenient » fi 
•ladifferedce 484 des logarithmes des deux noinbx;es 897^*8977, 
donne r, ou 19 parties pour resccez du nlus grand nombre (ûc le 
plus petit, que donneraia première difierence 411 ? & par la Rè- 
gle de Trois ordinaire on troôwa S parties pour rexcez dii 
nombre qu*on cherche fur 8976 , ou pgur k numérateur de la 

8 * à 

fiaâion qu'on cherche > laquelle par con(èqnent lera -^^ » Q» 

• * ' • - 

bqueUeétsintaj9Ûtéeà'897^,onaura897< - pour le nom* 

bre qui appartient au logarithme propofê 5,9f}i2fo« 

Nous avonShdi]tqu*ii uut chercher le^ganthptie propot^en- 
' tieccnzde.ioOQ & 4c xoooo , p^ce qi}o&*il ictrouvp^t inoin- 
dreque le logaritiimede loooi comme les logarîtfannes qpi foiic 
au con[imencc«ifint 4^ U Xabl? ont dçs.diiferciMiCs trop inég^- 
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chafitre III. 

lef>a^ttietbodene(êpoarroit appliquer en cette rencontre 
finfuncciTCurconfiacrabIe,nir tout quand le logarithme pro^ 
pofè fera bien petit. Alors on ajoutera au logarithme propofé Je 
iogar^tliine de tel autre nombre que l'on voudra , pourvu que 
le logarithme propofé Toit fuffiUmment augmenté pour le 
pouvoir trouver entre ceux de looo & de loooo^aprés quor 
9fk ttouve» par la méthode pjrecedeme le nombie qui apar- 
ticot i ce logarithme plus gnuid , * pn divifira ce nombre 
jçj^UTépatcdujrdont le logarithme a cfté ajouté au propofé, 
parce que Fadditioii des jlogarithmes cft une multiplication par 
nombres vulgaitcs , pour avoir k nombre qu on cherche. 

Comme /î on propofé ce logarithme I. 6729999 : pour^çavoir 
à quel nombre il aparticnt, on luy ajoutera le logarithme ^.de 
100, qui cft * 0,000000, & on aura cet autre logarithme 

5.^719^99 q^uà aparticnt au nombre 4709 ^ lequel étant di- 
vifëparxopo , parce qu^i^ii logarithme propofS on a ajofitéle 
iogaiithme de 100 , on aura 47» ^ ^ pour le uombj;c qui ap- 
partient au logarithme propoiS i. ^7x9 999. 

On fè fervira à proportion delà même méthode pour trouver 
le nombre d'un logarithme plus grand queceluy de loooo, en 
Icdiminuant du logarithme d*un nombre tel que Ton voudra, 
en forte que pourtant le logarithme qui reftera fè puilîc trouver 
entre ceux de 1000 & de 10000, pour pouvoir connoiftre 
parla méthode précédente > le nonibrequi luy aparrient , lequel 
' pn multipliera par le nombre, dont on a ôtc le logarithme ^ 
pércequelafeaura^âiondes logarithmrs èft une diyifion pac* 
jbombres vulgaires , pour avoir le nombre qu*on cherche» * 

Comme fi on propofé ce logarithme 4. ^^14118 : pourrrou* 
ver le nombre dont il eft logarithme» étez-en le logarithme 
^^ooopooo de io., il reliera ce logarithme).,;; 14 118, donc 

le nombrecft 3 y ^7 , lequel étant multiplié , par 10 , parce 

.que du logarithme propdfé on a oté le logarithpie de zo,pn 
a9ra3;47f pourlenombwdalogaritlimeprQpofi4. sv^^iiZ» 
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4â De U mshutlion des tatles de Sinus ^ ç^e. 

t AQV ms^%i o H VII. I 
Tr^mvrb Si$imft*n arc donném d$gr9X,^mmtt9s^ 

«Pour troayer par oeinple le finos d*an arc ou cl'im angle de 
40 degrez 13 minutes &ZZ Secondes, cherchez premièrement 

Jcfînu$de4P degrez & 31 minutes , vous trouverez ^495^03, 

2ui cft un peu moindre que ccluy qu'on cherche , à caufcdes " 
tondes qui refient : & pour fçavoir cequ*on luy doit ajouter 
i raifon de ces fécondes , 6tez le /înus trouvé du fînus imme- 
dwemcnt fuivam , pour avoir leut difFerence xzii., qui répond 
à une minute ou à fécondes, faites en fuite ce raiibniie* 
jnent} fi fofecondes donnent Texcèz , que donneront i% 
iccondes, &parlaRegIedcTroisordinaire,voustrouverezSii 
pourrexcezdufintisqn*on cherche (br le tronv£ ^498903 rc'eft 
, ponrquoy fi vous ajoutez cet excez trouvé 811 au finus 6498905, 
vous aurez ^499714, pour le finus de l'angle propofjde40 
degrez , 31 minutes & ii fécondes. | 
On travaillera de la même façon pour trouver le logarithme ! 
'do finus d*un arc propofé, & il n'eu pas difficile de concevoir 
quecette méthode fè peut auffi ap|»Iiquer aux Tangentes 5c atut 
Sécantes , inais elles nefetrouverontpas fi,exaâcmcn^v parco 
qneleursdiftrenceslontplusiin^aks. ' 

Proposition VI H» > 
lYQHVtr Us devrez» ^ les minutes ^ lesjecondes tt un Sinus 

Pour trouver â quel angle apaitientle finus fiiivant ^4^97x4* 
therchez-le dans les Tables^ & parce qu'il ne s'y trouve pas | 
exaâement , arreftez r.^^îus à foi^plus proche ic moindre 
^498903 , qui répond à 40 degrez « minutes : ce qui iisiit 
comioitre quele finnspropoféapartientà un angle de 40 de» 
grez & 31 minutes , & quelque chofe davantage : & pour trou- 
ver ce furplus , oftcz ce finus moindre de fon fuivant , pour ! 
avoir leur différence xiii, qui repond à une minute , ou à 6f> 
ftcondcs, Oijkcz encore le meiine finus moindre du propofë | 
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chapitre ilh 47 

pour avoir lait diffectncb tti , & dicçs fi la première aificrcni 
ce xiix donne (ècondes , combien de fécondes donnera Iz 
«lernîcre difièrcncc 8Tt , vous trouverez ii fécondes pour le 
furplus qu on cherche, Ain/î vous direz que le fiuus propoii 
^499714 tiï le fin us d*un angle de 40 degrez )i minutes 
condes. Vous fcrczla même cho(c à l'égard d 'une Tangcnieott 
4*une ^ecanu donnée , ou 4c lears logaiii^es. 

è 

f EOPO SXTZOlf IX. 

dmmt* 

Puifque le logarithme d'un nombre eft la moitié du logarith. 
nie de (on quarré , par la Frof. f. du Chapitre précèdent , il fuît 
que lion prend la môitiédu logarithme diinoilibrepropol2> 
4)a aura le logaciihme de ià racine quarrée» 



Il fiiît de cette propoficiôn que fon pent ai&nent ttonref 
par logarithmes la Racine qaarrécd'an nombre donné, parce 
qu ayant trouvé le logarithme de cette Racine quarréc, on la 
peut trou ver parla ?rop, 6. Comme fi on demande la Racine 
quarré de ce nombre iz;7 ^ Son logarithme cft j, 0^93^3^ donc 

bmoitié I. s 1^96676 eft le logarithme de ^ ^qui &xaila Ra- 
tine quarrée du nombre propofë xi;7. 

P R O ^ O s I T X O N 'X» 

TrofiVir U logarithme de U Racine Cféèiqiêe d un wmdftm 

donné» 

• • • 

Puifque le lot^arithme d'un nombre eft letiers du logarithoie 
dcfoncube , par la Brof.^, du Chapitre précèdent» il fine que; 
It on prend le tiers du logarithme du nombre piopoiS ^ 011 aui 
k tegafitbmc df fa Racine Cttbique» 1 
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4t De îdCfitifiruSHon des Tahles de Sinus ^ ^c, 

• 11 fuie de ieite Pjropo&ioii que Ton pem ai(£ment trouTer 
{«ùr logatitlunes la Racine ciibique d'un nonibr^ donné ^ parce 
qu'ayant tiouTé le iogarith'me de cette Racine cubique , on la 
peut trouver par la Prfp. 6. Comme fi on demande Ja Racine 
cubique de ce nombre iiy 7 o , Ion iogaritiime 6114,0^933;), 

donc]etiersi.3é^44fxeftklogaritfaiiiedek5 ' qoi lecala&a- 
cine cubique du nombre propolë 11/70, 

PitO POSITION XI. 

Tf9nvét U lûgMiMm de Udifirma de deux ^iMmf^ 

ff^ez. 

^ Puifqucla difFerence des deux quarrez efl* produite par la mul- 
tiplication de la fomme & deladifï(:rcncede leurs cotez, ilfuic 
parla Pr^?/). 5. du Chapitre précèdent, quefipn ajoûtc^enlèm- 
blc les logarithmes de la fomme & de la difierencedes coftez». 
on aura le logacitlunede la diffrencedci deux quarrez ptopo- 

Comme fibn propofeles deux quarrez 15^ , if é , dont les côteà 
Ibnt j , ï6 j b (bmme de ces deux côtez elfc 21 & la diffcrcncê 
cftii, Lelogarithmc de la (ômme cft 1. 3211195 , &:iclogarith. 
me de la différence eft i. 0415917. Lafomme decesdeur loga- 
rithmes cft i,3é^3^iio, pour le logaritluae dcU diffcieuce i ji 
; «csdeuxquaricatpropolaijjajé. 
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•' CHAPITRE IV* 

DELA 

TRIGONOMETRIE RECTILIGNE. 

E C T I O N I. 

DES THEOREMES 
TH£OK.fiMË I. 

% 

>Sf (m fftnittm des Jeux eSfei(jtrkn piângkreâjUgneteBangîe 

pour le fiht4s total,l* autre coté deviendra la Tangente de fon anglà 
vffofé, à* ^'hjfotenHfe U fecantedn mefme ftngle* 

Je dis que fi du triangle reAilignô 
reôangîe A B C , on prend Tan des 
deux coftez, AB , AC , comme A û 
pour le Rajon , laucrccoftc AC de- 
viendra laTangence de Ton angle op*« 
pofè B , ^ iikjfQ\tnn(k BC Ja fccan* 
cedu m&neangle B. Car fi on dé« 
' ' Wt du poinc B parle point A , l'are 

cercle A D , on connoîftra aiï&ncnt parla définition de la 
tangente , que le cofté ÀCeft la Tangente de l'a^e A D , qui 
mefurerangle B , & queThypotenufe BC en efl: iaSecanre. Oi\ 
connoiftra delà même façon que le coftc AB çft la Tangeiïiedç 
fon angle oppofé C , & Th) potenufeB C lafeeantCi A» piçôant 
le coftc AC pour Rayon , c cft à diîrc en décmdi|i& 4cipOM)t Û 
par le mefine point A, un uc de cercle , &c« 

CquoLiiiiKi. 

« • 

tl (bit de cette Propofition que dans un triangle re^liligne 
rcaanglc , la raifou d'un côte à l'autre côte eftcgale à celle du 
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SO VeUconflfuEftondes^ahUidtStnus^éc. 

Rayon à la Tangente de Tangle oppofé à cet autre côté : & que 
la ttifcnâ'on côté à Thypotencufe efl: égale à ceUc du Rayou < 
la Çecante dcranglc adjacent à ce cofté* 

Thbokbub tt. 

W on pend l'hypotenufe d'un tHêtngU nàiUme na^hfiWrU 
^omhchfêcundes deùx cke^ JivknirMhSimA fi» . 

Je dis que fi on prend l'hypote- 
nufcBC du triangle redilignc re- 
ôangle ABC pour le Rayon , le 
COfté A B deviendra le finusde fort 
angleoppofé, C , dcle coflé A C le 
fini» defbn angle oppoft < ar & 
on décrit du point B pat le point 
C . Tare de cercle CD, qui rencon- 
tre le cofté A B prolonge en D , & 
du point C par le point B Tare 
BE,qui rencontre Iccofté AC pror 
longéenE,oncbnnoîtra aifément par la définition du fin us « 
que le cofté A Beft lefinus de Tare Bfi , qui mcfurcr Angle Ci 
'jk qiiclecoftéACeft lefinus del'arc cbt^uinvBfiucrAngleS^ 

CO&OILAXJLI* 

' Il fuît de cette Propofition , que puifque Thypotenufe B C cfl 
iprifè pour le finus Total , elle efl le finusde Ton angle oppofé A, 
«joieftdxoit^&quainfi dans un triangle reéliligne redangle, 
2a raîfbn d'une des lignes au finus de fon cofté oppoiî eft égale 
A celle del'unedes deux autres lignes au finus de Ton cofté opi 
I>o(S.Cda eft ^core vray dans'un triangle> qiu n*eft pas reftan- 
^It^comme vol» allez Toit; 




4 



S", a B O & B Ml I I lli 



t)Ans tout trUngU tectiligne Vun des citez iSi MHSmUsie fon 4JL^ 
^fiffé^ €mm ttê» des dêiêx autres tiusu 0U j^ms i^/m 





Je dis que dans le triangle reftiligne ABC, Iccofté B C cftan 
iihusdeibn angle oppofé^ A, comme k coft^ AC au finus de 
fon angle oppofe ^ 




coftc 

A , a telle ouverture qu'il vous plaira Tare E F , & de TangU 
avec la même ouverture Tare G H, Tirez des deux points F, H, 
furlemcmecofté A B, les perpendiculaires FI, FIL , qui feront 
les finus des arcs EF>GH, ou des angles A,B. Cela eftant je dis 
que le cofté BC ell au finus FI de fon angleoppoff A, comme 
'fceoftéA Cau finus HL de fi»n angle oppo£B > à l'égard d« 
jsnène Ra/on A P» on B ff , 

Cai^ il eft évident que les deux triangles ie£bnglç9 ^ Vfi 
AC D font (èmblablcs , c*cft pourquby par 4. 4, on aura ceCf^ 
te analogie, AF , F I :: AC, CD. Il eft évident auflî que le» 
deux triangles redlangles BCD , BHL, font fcmblables , c eft 
pourquoy on auracette autre analogie , C D , H L : : B C, B H, 
ouAF. Doncpar égalitéonauracdie-cy ^&C>fI ; ; AC i HXU 

iCpqulil faloii donomrer^ 
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/> J>e la conjlrt^lon des T^bkf de Sinus ^ &c. 

• • 

pÂmiiêUttrUtngk nBMgt^Éealene^ h flus grsnd câté eft à bê 
fommâes deux atansiittK » eimme Um dsffennftJ^la diffkrm^^ 
^ Jisfegmens dti^mi pmi eodfmts^rla ^erfeuMcuUm. . * 

Je dis que du trian- 
rle rcdilignc Sca- 
lene ABC ^ le plus 
grand codé Aficft 
^ la (bonne des deux 
autres coftez A C ^ 
B C y comme lear 
difierenoe â la dî/Fe. 
rence des fegmens 
AD, BD, faits parla 
perpendiculaire; D. 

. Pour lademonftration, décrivez du point C par l'extremitc 
Ji du plus petit collé A C, une circonférence de cercle, qui don- 
nera B E pour la différence des fegmcns AD, BD , & BG poqr 
ladiâiucncedescàcezA A C, âcprolongez le côtéB C jult^ 
qo'à Itciçconference du cercle en F , la ligne B F fera la (bm^ 
tnedesc&tet'AC , BC. Cela étant je dis quelcplas grand cô^ 
A B eflà I2 fomme B F des autres coftez A C , B C , comme 
Jcur différence BG â Ja différence B E des fegmens AD, BD. 
• Car par 5 6 . 5, le rcdanit^le FBG e(ï égal au re(flangle A B E : 
ceftpourquoy pari4. 6 les quatre lignes AB, BF,"BQ,BE^ 
^atpropcixMoneUes, Ce qu'il ialoicdcmoncrer, 

ÇO&ÇLIAX&B. 

, Il (iiic de cette P tôpofition , que fi on connàift les trèis coftei 
.du triangle ÀBC , les deux {ègmens AD, B D, feront connus, 
parce que leur différence BE eft connue, counnie étant la qua- 
trième des quatre quantitez proportionclics AB , BF , $G > B E 
^QAt Icsuois preniieicfironr connues» 
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I. 



Cfjdfitre ir. 

Thioji^bub 



Si 



pMns tom iftangk reBiîigne fcalene, la fomme de deux cofiezefi 
à leur différence, comme U Tangente de U moitié de Ujomms 
des deux angles âppofe:( àces d^tâx Cûjl^:j^ à U Tsngenié de U 




\ —v::::^ 

— • — 



Je dis que 

du trianglç 
reâilîgne 
fcalene A ^ 
C,la fomme 
des deux co- 
tez AB,AC, 
'dlàicur dif- 
férence, c6«> 
me la Tan» 
gente delà 
tnoîrié de la 
fomme dé* 
deux angles 



AB C , A C B , oppofcz à ces deux coftez A B , A C , à la Tan- 
gente delà moic'é deladi&rence des mêmes angles. 

PoHirla démon (Iration, decrivezdei'angle. AàT-incervale dif 
pluspetkcôtéA une circonférence de cercle, qui coupant 
leplus grand cofté AC en E & en F^» donnera C F pour la 
ibmmedes coftex A B , AC ^ & CE pouf Idir différence. ]oi* 
gnezies droites B E > BF, & par le pt^int C tirèzà la ligne 
B Ë la parallèle C G, qui rencontre ic^'la ligne B F au poinc 
G. 

Cette préparation étant faite, on void par 31. i. qne Tangle 
externe FAB cft la fomme des angles ABC, AC B , & par lo^^ 

oncQnnoiflrque Tangle FE 6 efl la moitié de cette (bmme^ 
& parce que cet angle F fiB eft égal 'à Tangle FCG , par z^.u 
ftauffiâTangleAB Bypatf.r, if fuit que les angles A Bg,^ 
*PCG , font chacun la moitié de la fomme des angles A B C , 
A C B. De plus les angles alternes E B C , B C G , font égaiijè 
entre eux par 29, i, & tels que le premier EB C aant ajouté à 
2a moitié de la fomme A B£, donne le plus^and angle AfiC 
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$4 J>e U cM^uStim des Tables de Sinus ^é't. 

ic que le même premier E B C, ou le deuxième B C G Ton cgal 
^.tant oftc de la moitié de la fnmmc A C G , donne le plus petit 
angle A C B D'où il fuit que les angles ABC, A C B , difFc- 
renc encre eux de iaibmniede ces deux angles égaux £ B 

C G, Àquepar confèquent châCiincft iamoidé de kdifièt 
djes angles ABC,ACB. 

Nous ayons donc lonme des coftez C F , leur difièiencè 
C E , la moitié de la (bmmc des angles FCG , & la moitié de 
Jeur différence B C G. Enfin puif^ueTangle FB E eft droit par 
31.5 & qucTangleFC C luycft cgal , pari9. 1. il luit que cet 
angle TGC efl aufli droit. Ainfi dans les triangles redlangles 
B C G,f CG prenant lecoftc commun C Gpourlciinus Totai, 
la ligne G B fera pas Theor. 1 . la Tangentede Ton angle oppo/2 
B(. G^ oadelamoitiédeladiffeience des angles, Se la ligne 
^Fla Taneentedefbn angle oppo(& FCG ,ott de iamoitiéde 
Sa ibmme£s angles :&paKe que les deox HgnesBE, CG,&nt 
-parallèles > il s'enfuit par t. ^. que kt raifon de B F à F C eft 
égale à celle de B F à B G , & en compofant^que la raifon de 
<D F à C E , ou de la femme des coftez à leur différence , efl 
€î^ale à celle de G F à G B ou de la Tangente de la moitié de la 
iommedes angles , à la Tangente delamoicic de leoi difieieiv 
<e. Ce qu'il uloic dcmontiex. 

SECTION II. 

J)iê çdçêêl des Triangles RiBili£ne$ Riâdnglesi. 

P & O 9 . 1^ I 11 B I, 

Si vous voulez trouver ' 
TangleB., prenez fbn cofté 
adjacent AB^pour le Sinus 
Total , 6c alors l'antre coft^ 
A C ÂuL la Tangente dt 
l'angle B , par The§r, i, 
d'où nous avons ciré cai^ 
analogjjB 
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thapitre IK ss 

îCêmm UeoJUsdfdceMAM 52^ 

Ah cofté ofpofé AC ijj. 
Ainfi le Sinus Total, icoooooo 
A un quatrième nombre ' 4166 é6S^ 

^ui fera la Tangente de Tangle B ^ à laquelle il t^pond datis le» 
Tables environ 11. 57. pour Tanglc B, dont le complément 
47. z^^ & uouve vis à vis dans Vàutst page pour Vmxt angk 
^n'on poumauffi trouver pat cette analogie , 

CmmeUtçfii à^Mtêm jiG ^ 13^ 

;ïfÎ9/? /tf Rayon» ïOOooqoo 
A la Tangente de V Angle C ^4000000 
îqiiî fc trouvera de 6 7 . . comme auparavant. 

Nous avons multiplié le fécond terme ^14 par le troifiéme 
xooooooo, &noasavonsdivifé le produit 3146000000 ptt 
k premier i^f ,ponr avoir le quatrième proporcioncl£4oooooo 
pttceqoe nous avons travaillé par nombres vulgaires : Maîa 
voulant uavaiUer par leurs- logarithmes , on doit ajouter en&m- 
bleles logarithmes du (êcond & du troifiéme , & ôfcr de la foin-» 
me le logarithme du premier, pour avoir le logarithme du<jua« 
tiiéme, contmcvousvojrçzic/, 

Nûmbusimlgitêiris, Logarithmes. 
AC lis aijo.j53^ ^ 

AB 314 ^flOf4f« 

9s]/m loooo^oooo^^ loooopooo , 

1^. Tsmi. dê 4,7. %i . {m PangU d i o j s-o 1 1 z } 

FroblemjiII. 
tts»t connus Us angles aigus JS , C ,é*uncofiéAC, tro^vo^ 

l'autre cofié A B, 

Si on prend le cofté connu A C 
pour le Sinus Tot^l, l'autre côté A B 
deviendra la Tangente d^ i angle 
par TW j«d*od nous avons tiré cette 
analogie , 
Comme le Sinus Total loooo* 
A la Tangente de l'angle C ad" 

. jêiont 0U fojio connu AÇ 41 44 m 
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;f4 Vt la conjlruiiion des TahUs de Sims ^ é'C. 

JUmfi le €ûfi{ cmmi AC * ) i 4. 

Au cohé qfê*on chmheA B * - 13; 

Ou bien faites par Theor, i, cette autre analogie, 

Comtne le Sinus de l'angle B ^ij i o 

A fon cofté offofé AC - ji^ 

A^fi sinus de l'angle C 3^41^ 

. Afm cofté off^é A B /. . ijf 

» 

.PlLOBtlVS lit. 

I 

Xtân$ tèmushs tmgUs aigus B . C« c$* m cofié A C, trêtmn 

Ptyfotenufe BC. « 

Si on prend le cofté connu A C pour le Rayon , l'hypote-^ 
AuièB C deviendra la Sécante de l angle C ^pat T^wra.d'od 
nous avons tiré cette analogie y 
♦ Cilffif^^ l^.Sinus Total ^ 
A lé$ Suante de Vâ/i^U C éuljéê» 
cent a» eoftiemmiê A C 
jU»fi:li'tofii ecnnm AC 
A I hypotenuft BC 
pu biai faites par Theor. i. cette autre analogie |^ 
Comn»e le sinus de V angle B • . 
Afin cofté offofé AC : 
. Ai^tfi Sinus Total . . " . 

fA^l'hffmiui^BG 



lOOOOo 



3/ï 



PftOBLXilt IVk 



^ant comms les angles B, C, é» thyfotenufe BC • mum ceîujf 
. • çiuon voudra des deux cofte:^ AB , AC. • , 

Si vous voulez trouver le cote A B, 
prenez rhypatenufc B C pour le Si- 
iiBS Total ^ & alors le cofté AB dc- 
fieadtale Sinus de fon angle oppo(2 
C , par Tkecr» t« d*oÀ nous ayons 
tiré cm9 analogie ; 
3 Comme Ush^Total iQoook)o 
. Al'hjtoUnufehC - ?fi 
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> thapitre IV"^ ' ^ 5f 

'Ainfile sinus de V angle C ^130^ 
A fon cofté oppofé A B ' " * 

On bien prenez le cofté A B qu'on cherche , pour le Sinus 
Total , & alors Thypoteniiiê B C deviendra la Sécante de l'ah* * 
^le adjacent B>|»ar Thm. u D*od iiôiis avons tiré cette «nalo- 

AuShmsT&tàl ïooooo 

Ainfi Vh^otennfe B C c. . 



P & O B 1 £ U a Y« 



»■ I V 1 t I > 

• * ..^ 
' ♦ 5 '* 




«mnmi tmeofti Aa é'l^hyfotenufg BC^mïtifér lef^mff^s 

/• . .: "'vi _ * . i' -^b ^ 

- Si wdÀ imûàÊ, ûouf^V^è- 
wmprirC , prenez le cofté connu 
A C pour'te Sinus Total , & alors 
rhypotenufe B C deviendra la Sé- 
cante de 1 angle C, par Theor^ i. 
^ D*od nous avons tiré cette analo* 

Jinfi le Rayon . • t i*» î ' > '^^)(eôooo' ' 

q«ift trouvera de 67. t^' ^ "/ ' - ' *• 

Si vons voulez trouver Tautre angle B , le complément du 
premier donnera 11. 37^ {Hour cet sjngIcB, Ott bien faitc^ par 

2"/^r. 1. cette analogie; * • > 

poinmei'h^foUM^eBC i » ' 

'Ainfi le Sinus T&(al . • '".1^6066 

^&trMvmdeai, 57 jcommeâqpwmuit^ ? • > 
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lH De U mpuStiqit des t Met de Situts , <^c, 

P&OBLBMI VI* 

♦ 

fifmi Onpoorra trouver leat.ansles aigus B^C , par le Problème 
p.reoed^t , ^enfuite le cof^ABi pyii^Pm^/. ôo par 
pfemei^ 

Ou bien multipliez 1 hypotcnufe BC par elle-même, pour 
avoir fon quarré utioi. Multipliez aufli le coflc connu A C 
parluy mcfuic , pour avoir fbn quatre iSzif, Oftez ce quarrc 
iSiif du précèdent fijt.^)!, il rcftcra iQ4f76,dont laracine 
' quarrée 314 ièrala quantité du codé A B qu'on cherche* 
. Oi^^i^n çsipçuj^ z^\^tffi lc coSké conpu AC à 1 lijpotenufè 
connue BC» pour ayoir leuniomme 48^. Oftez le notmecofté 
A C derhypotenuleB C , pour avoir leur dUference iid. Mul- 
tipljç? cetfe-4sât3:enàr;ui^ par k fiMmne précédente 48^ , pour 
avoirkur produit 1047 7 éî, dont laracine quarrce 3x4 donnera 
cppga^q^upaxavaiitlà (^ancicédu coilc A6. . ^ ' 

' 11' P Jt o .» j. a M a Y 1 1# ^ î 

• * r . 

EiMU emmm Us j(B,AC» mwm VbyfêttMifiÊ B Ci - 

fig. RM , Oh pourra ti^purer les angles aigus fty<C parPNA4 1^ <c en 
rr^/. I* ryitç.v£xpotentt(èBC par Prâ. 3, ' V 

Ou Jnçn multipliez les coftcz A B , A C , chacun par luy- 

jinêaie,pour avoir leurs quarrez io^<)ri6y iSiif, que Vous 
ajoûterez^efyfêmblc pour avoir leur fomnie itjioi jdontia* ra- 
cine QMSifXfjU^jK dQ4ii)Ci:a^(fLian€kçdf i i)c^^ * 
cherche. 

Ou bien encore ajoûtezenlcnible le sVâtez.conniis ABv AC^A 
0iukipliezleur fomme 4f ^ parole-même^ pour avoir fbi»V|iiar- 
Multipliez encore enfèmbleM caftcA-AB, AC^j>our 
avoir leur produit 43740, donc le doiUe.a748o étant ofté 
» du précèdent qûarré iio^Si , il refters^ lajpi , donr laiacinc* 

quarrée 351 donnera comme dupaiavant la quantité dcThypo. 

fC»ufcBjC. 

K 
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Chafitre j v. - ' ~ 
S ECTÎÔN îli. - 

Dh calcul des Triangles êbliqêé$i»gUs,^ , 

P & O 8 1 A M 1 i. 

StMâeemmJemx caffeZAC, B C , (Z?» l'angle A optofé k un 
«î|f* B C , tremier Pângle B oftcféà l autre cofié A 





îaitespar r/?f^r. j.cettcaaalogi^ ' - 

Comme le rCêfié B r - • S'^f 

AuSwmdefonsagUef^iA . U9y^S9 

JlkfiUeeJU AC ij^ 
Aiêfinmdejetêimgïeoffofi^ ^j^^^ 
qvi Ce crouvérardVnvîron dcgrez quand 11 Ctrz aigu, com- 
me dans ces deux figures , car il peut être obtus , & alors on ôtc-. 
la les dcgrez trouvez de xgo , & le reftc donocis&.i^i d^rctf 
j)Our la quantité de l'angle B obtus 

Comme l'angle A eft obms dans la féconde fic^ure , & qu*il 
cft le complément à i go degrez de Tangle A de. la' gremiete fi. 
gare , il s'enûiic que ces deux angles onr un même 'Sinus , ce 
quiftic qoef angle B fecrouTejde mime giandeur dans cliaque 
triangle, lequdétantconnùavecrangle A, le troificmc angle 
C liera aufS connu. en oftant les deux connus de igo degrez. 



/ 



H ï\ 
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40 Ve conJlruSiim dej tahks de Sinus ^ drci 

P & O B L 1 H a 1 1« 

^mu comt^ U$ tt^ MngUs A, ^ ^» A C, tfowo!^ 
g^îfytlH.m vmàr^ifs deux Métrés cùfie:^h^^^Q. 





Si yoHs Voulez ccouyer le cafté A B ^^aite^par Ti^^. ^.cene 
fnalogie, 

Comme le Sinus de l'angle B . 575^** 

^ c^y/J opfofé A C îfi 
Atnfi le Sinus de V angle C 

.Comme Tangle C efl: obtus dans la féconde figure, & quil 
Cftk complément à i^odcgrcz de Tangla Cde la première fi- 
gtii:evils enfuit que cesdei^augksomunmèmefiaus^.ce qui . 
%àt que le cQfté A B iè trouvede mimegiandciu daàs çlltt|ue 

ttiangle. * * *. * 

' P V d L B M B. . III. . 

^i»»/ comusdeux coftez A B, A C, é» ^^if tmprisA^pmfn 
• ^ i« dcféxauu^s angles B. M C. 

- . • - Si vous ôtez Tanglc 

çonnu A de i8o de- 
grez , la moitié du j^e- 
ftc donnera ss degrcz 
pour la mokïé de 
^mme des angles in«* 
connus B, par . le 
moyen de laquelle on: . 
2^^^ ' ^ trouvera U moitic de 

l€U£ diiFcj;ençe , ^ 

ftUàm.pax Xh^^r.u c^(e anal^^ç ^ . 




B 
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" : ' • \ chapitre IV. ' 0 

A la Tangente de U imiùé dê 

leur différence 3^4®î 
iîaquclle il répond dans les Tables environ lo devrez pour 
Ja moitié de cette différence , laquelle cftant ajoutée à la moitié 
de la romme des angles qui e(l de f f degre^^ on aura le plus 
grand angle C de7f degcez>ftcftaiit 6fcée on aacaie plus petit 
angle B de n degrez. . ' : 

Ces deiixfnêdnet angles B, C » Ë peuvent trooTec autrement^ . 
çomo^e TOUtaUez , voir dans le 

P X Q B L s M E IV. 

^mu €Mmm imêX'$ofie\^ AB, A C , & l*anghcomftis A,,tf^iÊver 

ktroifiefme coftiaC, 
' On trouvera premieremént let autres angles B, C , par le Pro* 
Ueme précèdent , & ^n fuite le cofté B C , par Frohl. z. 
Ou bien tirez deTundes deux angles inconnus B, C, comme 
- de C , fur fon coflé oppofc A B la perpendiculaire C D , & dans Mefmi 
le triangle red^ngle A D C connoifTanc les angles & rbjrpote- Ei^, 
nuiè AC y on pourra çonnoti^rc 1«^ perpendiculaire C D > & le. 
fegtncnt AD, & par confequentrautrc fegment DB. Ainfi dans , 
. le triangle reâ:angle.CQB , connoiffiint les cofte^ DC » D B , 
on pouctàconnoiftïk^ tes angles 9ç ^ cofté B C qu'on cher*, 
çhe, 

*''Probi.emi V. 
ffar^i conntàs les mis cojif:^ A B , A B.C , trouver les angks . 

A>B^Ç, 

Si le trianele A B C eft Scalene, 

abaifTezdu plus grand angle C, fi«- 

Ibo cofté oppofé AB , la perpendi- 
culaire CDjquidivifelabafe AB en 

deux fegmens A D,B D , dont la 
diflcrencc.lc pourra premièrement 

coiifioiftré en faxiànt j^ar ihtor,^^. ' 

cette analogie;^ 




ÇofnmetsiafiK B 

4 lafommedes^ We{^4C, BCp - 



/ 
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4z J>e là cênliruSfhn des TahUs de Sims^ (it€. 

AladiferencedesfegmensADyBD i^i 
Jâquellc eAant ajoûtceà Ja bafc A B,la moitié de la femme don- 
nera 104 pour le plus grand fègment B£f, & eftant oftce^la 
moi tic du rcftc donnerait pour le plus petit fcgment AD. 

Ainfi dans chacun des deux triangles leâan^ les ADC^ BDC^ 
on (Qonnoiftra rbypotcnn(è & un codé , ce qui fuffic goar 'pott* 
voir connoiftre les angles A » dont Idi complemens eftant 
ajoûcez eniènible donneront le ttMfiéme angle C« 

On tîredc cette règle cette méthode générale pourtroimrk* 
^uelon voudrades trois angics A,B»C, fans qu'il foit belbin de 
lirer aucune perpendiculaire. Comme fi on veut trouver l'an- 
gle A^ qui eft compas par les deux coùez AB» AC, on fiera çate . 
analogie 5 . 

Cùmme Vu» des cofter A C des deux AB AC» 
qui€imfrmnimVM»i^A^u*andmêhê. 

AuSmmToud lOOP» 
Amfi tfxuz dê U fimme dis fuurrei^ 
des deux mefines cofiez AB, AC» fser U 
juarré du troifiefme cofte B C a 6^5? 

A un quatriefme nombre ^JS^S^S^ 
Jcquel eftant ^vifc par ledouble^ iideraucrecoftc AB desdem 
mcfmes coftez AB , AC, donnera 54119 pour le finus de com- 
plément de Tangle A , qui fe trouvera d'environ 70 degrez. 

Si letriangle ABC eft ifofcele , en forte que par exemple les 
dcin colfeiAC,BCv(bient ^aux,U ne finra pas be&in d'un long 
cakolpour trouver les Ceppeni A D « B D , parce qœ chacun 
fera dans ce cas égal à la in6idè de la baft A B, 
* Que fi le triangle ABC eft équilateral , les irôîs angles A,B,C, 
feront égaux , & pa,r confequenc connus , parce que chdcun Ce- 
xa de 6q degrez* 



CHAPITRE V. 
De ia Trigonométrie Sfhfiri^^. 

O us fbppo&rons icy que le Leâeur entende non (èule- 
ment les Eleniensd-£ucHde> mais encore les Eleniensde 
Th^ofè ; 9t comme ceuir d^fiuclide (ont plnscommuns» 
aoiuiciterons (eulement les Propofitions de Xbeodoie» 



N 
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^ Chafittf 'V,: 
SECTION I. 

- 'Des Théorèmes. 



T H B O E 



I. 



B M B/ 

* ie U fomte d*un angh Spherîqtti , cmmàe d'tm PeU , mêdêerH 
J^fmHrwUedê 90 degre^ un grand eàreh^ fM.di lit fimiUemU- 
terminé fMf Us diiêsi hgnes^ fers la mefure de eet angle. 

Soit ranglcSpheri^pc BAC , dont les lignes AB , AC, foicnt 
des arcs de deux grands cercles de la Sphère, dont le centre 
commun foit D, & Ja,ft<^i9n. commune foit la droite A D C, 

je disxjue fi du fomii|ct A;",^oilimc 
*PQle,.mixdéeric à linm^llé de 90 
degr€ft'•l^a]t dcgrah^ cc^t* B E , en 
. &ncqm jÀ}B^ A E.foiçntf des guaVts 
aecerdé jctcare B fe^vteiininéparle» 
deux lignes A B,AC, de l'angkSphe- • 
rique B A C, cft lamefijic du jnelmc 
angle, ^ * ' •* 

Car fi ontirc les droj[^s D B , DE, 
on connaifiraaifémdKquele Rayon 
DB eftjdâns le plan du cercle ABC^ 
êc^€ Jt^roft dans k plaii ï^érde 
4(&€« ^jspB\dtàcmm perpeifdfeà^ 
à heàmtmne SéAion A C - 




jeaufcdes quartsdcjccrcte AB,AE,qiîîlAefiiient les ahglesADB, 
AD E, D'où il fuit çflt l'angle B D E, ou l'arc^B E eft rinclina-- 
tipn des deux plans ABC, AEC^&pâr confequehtla mefurç 
A^tàpgkBACi Çç. qu'il faloit dertiontrer* 



> V 



_ S C O L I E. 

Cççarne Us grands^ fardes ABC > AEC ^ :iècoupf'rrt aux deux 
pôins diamemleiûie^tjqip^^ ^ ie-^ 

totÀi^ àcxnmi<^^^ A E, 

fopt des qaurt&f4«a9ifkrltt de» B E^ AréHç^ttffi des 
c^rts de cercle , & Ic^ point C , aiiffiiim qiiele^dhie' A , fera 
le pôle de l'arc BE, lequel par confccuenrmefuré l'angle BCE, 
auflfi bien que l'angle B:A£, quiren eft éloigné d'un demicerclc. 
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I 



^4 ï>eUconJlruEtion des trahies dt Sinus ^ c. 

eux d'un demicercle font trganx j Vous voyez auffi que chacun 
des coftez d un triangle Sphcrique , comme A B du triangle 
Sphcricjue ABE , eft moindre qu'un detniccrcle, puifquc ABC 
eft un demicercle. 

T*hborbmeIî. 

Zt% tfùis angles itm triangle Spherique font enfemble f lui grands 

que deux droits^ 

Pour démontrer que les trois an- 
gles A, B, C , du triangle Spheriquc 
ABC, font enfemble plus grands 
que deux droits , prolongez deux co- 
tez comme AB, AC , jufqu à ce qu'ils 
fe rencontrent en D , & tirez le dia- 
mètre AD , & les trois cordes A B , 
A C > B C. Tirez. du point E pris â 
difcretion fur la cdirde A B , ah dia- 
mètre AD la perpendiculaire Ef , qui 
fera dans leplaiidud'emiccrcle ADB> 
i?ar le point F au même diamètre 
.iADla.perpcndiculàire F G • qui fera 
dajis'le plan du d(imicercle ADC, & 
Tangle E F G fera l'inclination des deux plans ABD , ACD, 
^ confequemment égal à l'angle Spheriqi^e B A C, 

Cette préparation cftant faite j onconnoifl: que dans le trian- 
gle rediligne rcdangle AFG, la ligne A G eft plus grande que 
la ligne A F, & que pareillement dans le triangle rcdiligne re- 
d;angJe , AE F, la ligne A E efi: aufli plus grande que la ligne 
A F , aprcsquoy il eftaifc^de voir que Tangle FFG , ou l'an- 
gle Spherique A, eft plus grand que le redlilignc GAE, C'eft de 
la mefme manière qu'on démontrera que Tangle Sphcrique B 
eft plus grand que ^crediligne ABC . & Sangle fphcrique C 
plus grand que le re^tiligne ACB. D'où il fuit que tes trois an- 
gles fpheriques A, B, C, font enfemble phis grands que les trois 
trois angles du triangle rediligne ABC j ou que deux droits. Ce 
qu'il faloit dcnoontrer, 

C O R © L L A 1 K B. ' 

Il fuit de cette Propofitiôn , que dans tout triangle fpherique, 

l'angle 
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X . Chaphre 
Pteigte merhe i; comme CBDl, eft moindie que la 
deux internes oppoiêz A ,C. Car puifquc les trois A, B, 
toni pins grands que deux droits , ils (ont plus grands que ley 
deux ABC, CBD, quiVafcm deux droits, parce qu ils font 
mefiircz parmi demi-cercle, C'eft pourquoy fi on 6te dccha- 
que cofté l angle,comm\in ABC , il reftera les dcuxanglcf 
inrernes > C ^ plus grands que],' externe oppoiç C$D. 

Mgbs tomjffii féif Us difix cofie:(^égaHX dans tba^ triangle 
ifiimt égaux m deux triangUs feront égaux ^ 

Sapporons que des deux triangles Ipberiques A B C^" 

• ' , DEF , le coftc 

AB foit égal 
atï coRé D£y 

lecoftéACaii. 
cofté DF , 9c 
Tangle com~' 
pris A égal J . 
l'angle com- ^ 
pris D. Cela 
eftant je ^ 

qtie les deux triangles ABC , DEF , font égaux en tout fens 
c'cft à dire que l'angle B eft égal i langle E , l'angle C ài'an^ 
glc F , & letroifiéme <îoftc BC au trdifiéme coflé Ef • 

Car fi on pdè par pcn(ée le triangle D £ F flir le trianete 
ABC , en fbr^eqne le cofté DE convienne siVec le cofté AB » 
ogqni eft poiBble , parceque ces deux coftez font fuppofcz 
^ganx , alors l'aurre colté DF tomSera fur le cofté AC , & 
l'exeremité F fur l'extrçmité C , à caufe de r'égalité des dcqr 
angles A,D, &dcs deux coftez AC ,DF. C eft pourquoy le 
ttt)ifiéme cofté E F tombera lur le troifiéme cofté B C nè 
pouvant tomber fur BGC^ autiemencac» Ae BGC ièroien» 
des demi ccrclcs , ce quinepeurpaseftre^ parc« que de toi» 
triangle fpherique chacun des collet eft moindre qu'un dei. 
mi-ceicle , comme nous avons remarqué au Thew. r. D oij 
îliiiitqiieks triangles ABC I DEF > convieuacnt entièrement 
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^ De la conUru^ion des T ahlcs de Sinus, 

que noti reulemetit le cofté BC cfl: égal au codé EF , maiii 
encore Tangle B à l'angle £ , ^ l'angle C , à l'angle F. Ce qu'il 
fidoitdemonccer. 

Thio&bubIY. 

Si deux coftez d ftn îr i cingle f^herique font égaux Je s angles of^- 
' fe:çà ces deux cofiez, égaux feront aufft égaux. 

Pour démontrer , que fi les deux codez , A B , AC , du trian - 

glefpheriqise ABC > ibnt égaux ,lesan* 
gles B , C 9 oppofez aux codez égaux 
AC, AB , toïii aufii égaux > divifi» Tan- 
gle A compris pat les deoxcoftez égaux 
AB, AC, en deux également , par farc 
de grand cçrclc ADj & alors on con-* 
noiftra par Theor, 3. que le triangle ADB 
ed égal au itiangle ADC , & que par 
confequent Tangle B eft égala 1 angle C, Ce qu'il faloic de^ 
montrer. 




Theorbmb y. 



s; 



îMngle fpheriquè a deux angles égaux , les eoftez off0[e\^ 
i mdeesx amgUs égaux fermi aujft égaê». 

Pour dcmontrcr que fi les deux angles B, C, du triangle Iphe- 

rique ABC font égaux , les codez AB, 
' AC , oppofez aux deux angles égàux^ 
C, B , font auffi égaux , prenez fur le 
' code ACT-arc CD égal au codé AB, 
& jnenez l'arc de grand cercle BD, 

Cette préparation eftant faite , on 
coimoiftpar Tbew*^. que puifqueles 
S deux codez AB,BC, du triangle ABC, 
font égaux aux deux CD,BC,dutrian* 
gle BDC , & J angle compris ABC égal à langle compris 
BCD , le codé AC ed égal au wdc CD , ou AB Ion égal. Ce 
Ijuil £iloi£ dcniOAuer* 
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T H 1 o n a u I V T. 

X/» fomffH de deux coftez quelconques d'un trUmgU ffhirique^ 

eft plus grandfi le tto^Um. ^ 
• poux dcmoûticr que la fommcdcç deux coftez AB, AC , da 

triangle Iphcrique ABC, 
eft plas grande que letroi. 
fiéme BC , que je fuppofc 
le plus grand de tous , au J 
rrcment la demonftratioa 
feroit évidente , décrivez 
de rextremité B du plus 
grand codé BC , par le 
• poiflt A , l'arc AD , quî 
coupera en D lecoftéBC 
i angles droits, pariy. i. 
TM. êc de l'Anne eïtreimté C pat le point P , Tare DE , qui 
touchera le premier AD au point D , par 5.2. Theod. Se s'éloi- 
gnera par confèquent du point A , tellement que AE feraTex- 
CC2 de AC fur CD , & la fomme des arcs B D, C D, ou tout le 
côté B C fera égal à la fomme des arcs A B , C E , & par con- 
fèquent moindre que ia famine des coftez AB , AÇ. Ce qu'il 
fi^oic démontre^* ^ 

T H I o & a M a VI I* : 

Pour démontrer que fi l'angle A eft plus grand que l'angle 

C , du triangle fphcrique ABC, le 
cofté BC oppofé au plus grand angle 
A eft plus grand qoe le cofté AB op- 




par The^Y, y , & parce que dans le tmn# 
^ gle ABD , le cofté ABeft moindre 
que la fomme des deux AD , BD , par Theor.6. il fera^ auffi 
moindre quela fomme des deujL CD, BP , ou que le coftc BC, 
Cequ'il £doit demontrcTé 

1 ij 
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^8 Delaconffmoiiôndes'ïaèksdeSlmts^&ci 

s* c a 1 X 1. "' 

• L'invttéde ce Théorème , eft auflî véritable , (çavoir qu'art 
plus grand cofté d'un triangle (féerique l'anHe oppofé cft; le 
plus grand , c'efl: À dire que fi Iccofté BC clfc plus grand que 
le cofté AB , Vangle A oppofé au plus grand cofté BC cft plus 

f rand que l'angle C oppofc au plus petit cofté AB , parccquc 
angle A ne peut pas eftre égal àTangle C , ny plus petit. Car 
$'il eftoit égal , le cofté BC fcroit égal au cofté AB,, par Theor.s. 
ce qui eft contre la fuppofuion , & s'il eftoit plus petit ,1e cofté 
ÀB feroi^ pjus grand que le coft<;BC , comme il vient d'cftre 
i^axiomc, , çe eft encore contre la ûippofition. 

• ^ H E O R £ M E VIII, 

^ 0^fféu^ m tofU i'm trumgUffherui$ie , tangU externe ferm 
égal i Vtnmne offofé dumefim eûfii , qMnd Is femme des deux 
Mtom €ofiel^ feré tm dum^de^ & itfers mmdreepMnd U 
fomme fer» fins grande qu^imJmi^ctrck. d^flns grand quami 

0IU fera f lus J^etite* 

Je dh prenûerenient 1 ^uc fi an prolonge le cofté BC du , 
. *- . " triangle fpheriquc ABC, 

• l'angle externe ACD fera 
égal à l'interne oppofé B^ 
do mefiiie cofté , lor(que la 
\ femme des deox antres c6* 




\ tez. Ab, AC^feraundemi- 

/D cercle. Car fi on prolonge 
Je cofté AB jufqu'à ce qu'il 
rencontre le coftc BC pro- 
longé en D , on connoift ra 
^jltepuiiquefeilbmniedescoftez A6,AC, en^fuppo fée égale à 
un denù-çercle,elleeftégaleattdefni-cercleBAD ,ceft pour- 
qdoy oftanc k cofté A B commun, il:refterale cofté ACé^al 
au cofté AD , ic dans le triangle i&iccle AOD » on coanoiftra 
par ThffTé 4. que l'angle* A CD cft égal à (angle D , ou B , (on 
^Çal, Ce qu'il faloit démontrer. 

Je dis enfècond Ueu , que fi la fomme des deuxcoftèz AB, 
AC, eft plus grande qu'un demi cercle , Tan gle externe ACD 
(xiQjadrjp que rinceine oppolc B du mefoic cofté. Car 
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paifque l'on veut que la fomme des deux coftez AB , AC , (oit 
plusgrnnde qu'un demicercle , eJIc fera plus grande q^e le de- 
micercleBAD , c'cfl: pourquoy oftantle cortc commun A^^il 
re/^era kcofté AC plus grand que le codé AD^&dans letrian. 
gle A C D , on conhoiftra par Theor, 7. qucranp;Ie A ^ D eft 
f]ûs pçdc que i^anglc D . 00 A (on égaL Ce qu'il faJoit démon- ' 

Enfin je di$ , que fi b ibmme des deux coftez AB ^ AC > eft 
moindre <)Q*un demicercle, TangJe externe A C D eft plus 
grand quei'intcrneoppofcB du mêmccoftc. Car puifqueroa 
vcuiquela fbmmedes deuxcoftcz AB AC foitnwindre qu'un 
demicercle, elle fera moindre que le demicercle B A D > c'cft 
pourquoy ôtant le cofljc commun A B , il refiera le côté AC» 
plus peti< que le coftc AD,& dans le triangle ^C D , on coii. 
ooiftra par '/^r<7r. 7. eue l'angle A CO eft plus' gran^ que laipi^ 
gic D ) ou.'B, iqp égal» Cequ'îii^t demoncier. 

U fuit delà première demonftration , quepuifque les dcut 
angles A<--1^, A CD, font en (cm ble égaux à deux droits, & que 
i'angle ACD a efté demonllrc cgal à Tangle B , les deux angles 
B,C , (ont enfembk égauzà deux droits , lorfque les deux co- 
ifezAB, AC , (bnc aum enfcmble égaux àdeux droict^ra ann 
demicercle. Il iiiic auffide ladeuxiénoAfhmonftcation ^ que les 
deux^gles B, C, font enfcmbleplus grands que deux droi«, 
lors que les denxcoftez AB,AC, (pntaufli enlêmbleplus grands 
q^e deux droits. II. fuit encore de la troifiéme dcmonftration , 
que les deux angles B , C , (ont enfcmble moindres que deux 
droits , lo s que lesdeux coftez A B , AC , fbntaufli enfèmble 
moindres que deux droits. Ain(i on void que dans tout triangle 
Spherique » U fmme deux C0fi({^ qtnUmims fi^ U fimifudê 
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70 J>c h confiruftiâ» des tables de Sinus ^ à*c. 

Thborbmb IX, 
J>nixtf$émfUsSfherk[uès megm$xfemiei§iMwirdmx émglts 
igMMXt VitnM*Mttre, à* ^ été égal -, Sftivùlr j^tluy qui 
efl offojé à deux angles égaux* 

' Sappoiqn^ que le^ deitz triangidi 
Spheriqnes inégaux AS fi, AD C> 
a^ent itn même (bmmet A , & que la 

fommc des deux coftezAB,AC, op- 
pofcz à l'angle commun D, (bit on de- 
micercle . alors Tangle externe A B D 
icra égal à rinterne oppofc C , par 
Theor. 8. C'cft pourquojr les deux 
triangles ABD, ADC, auront les 
conditions deceTiieoreme » car l*^n- 

Èle D «eft comitiun à chacun yaufli 
ienquele coftéA D , qui eft oppb- 
I? aux deux angles égaur B , C ,de chacun des deax trian- 
gks ADB , ADC. Nous avons donc les deux triangles A D B, 
ADC intgaux, qui ont deux angles égaux , fçavoir l'angle D 
commun, & les deux anglesB,C, un côtéégal ,tfpvoir AD, qui 
leur eft commun. Ce qu^il faloit demonuer.^ 

^ C O L lE. 
Comme l'angle D peut eftce droit, on Yoid ^mfM Mvoîr 
deux triânghs Sfhtriqugs feBangUs difefm$ epd âmm M» uf^i 
égal, ^l'angle offofé ieecof^ê égal auft égal. 

Chacmdes deux angles obliques d*un triangle Spherique teâangk 
^de mfme affection que [on cofté eppofé. 

Je dis premièrement que fi le cofté 
- A B du triangle Spherique ABC, re- 
âangle en B , eft moindre qu'un quart 
• de cercle , £on angle oblique oppofê C 
^ft'aîgu. Car lion prolonge le cofté 
AB en D , en forte que l'arc BD fint 
un quart de cercle , & que parles poins 
C,D on tire Tare de grand cercle CD, 
' ' on connoiftra que puifque l'angle B eft 
► droit , & 1 arc B D un auart de cercle, 
C le point D eft le Pôle de l'arc BC , & 
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que par i^; i. "Ihtoà, J'anglc B C D eft droit , d où ilfiiit que 
1 angle ACBeft aigu. Ce qu'il âtioicdcmonuer. 

Je dis en ficondlieu^ que file cofté 
ABdu triangle Spherique A'BC.ie- 
dangle en B , eft plus grand qu'on 
quart de cercle , fbn angle oppofé C cft 
obtus. Car 11 on retranche de ce cofté 
AB, le quart de cercle B D , & que Ton 
tire comme auparavant , l'arc de grand 
cercle C D, on connoiflra de la même 
%on « que l'angle BCD eft droit, & 
que par conlequent Tangle A C B eft 
obtus. Ce qu'il ÉJoit démontrer. 

TheorbmsXI. 

• 

iilisdmxe^fieiid'tm trlangh ^fherique reBêngU fmt de mefim 
iiffeBkny Vhyfotenufe ferAtnoMre qHm^Hën i$ureU,fj^ 
f lus grandi f*$ls fim de différente é^e^ien. 

Suppofens premièrement que 
chacun des deux cofte'z A B, BC^ du 
uiangle Spherique ABC leâangle 
cnB, cft^mbindre qu'un quart de 
cerde. Cclaveftant je dis. que TB^- 
potenule A Ceft moindre qu'un 
quart de cercle. Car fi on prolonge 
AB, BC, en D &en E , en forte c]uc 
les arcs BD , CE, (oient des quarts 
de cercle, & que par les poinsD)£^ 
on tire l'arc de grand cercle DE, qui 
coupel'hjrpotenufe A C prolongée en F , on connoiftra , par lu 
uXfwMf.quepuifquerani^eBeftdroit^ Taxe B D lin quart 
dccerde^rangleEcftaufli droit, parce que k point Dot k 
pôle de l'arc C E : & pareillement' que pui(que l'angle E eft 
droit , & Tare CE un quart de cercle, le point C eft le pôle de 
l'arc D E, &quc par confèquent l'arc CF eft un qpart de cer- 
cle. D'oûilfuitcjuerhypotenufe AC cft moindre qu'un quart 
decer(^. C e qu'il faloit dcmoauer« • 
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7^2 De la m^ruHïon deis ^^akU^ de Sinus ^ drc. 




1P 



La (fciuonftration fc fera de la même Kt^ 
f on , que lors que les cotez A B , BC , le- 
xont chacun \)lus grand qu*un quart de 
cercle. Car fi on en lecraiiche les quarts 
de cercle B C E , & que par les poins 
D,E, on tire comme anparavafnt Tare de 
grand cercle D E , qui eftant prolongé 
coupe rhypotcnufe A C aufG prolongée 
en F, on connoiflra comme auparavant, 
que l'arc C F eft un quart de cercle, & que 
» ' par confequent rhypotcnufe AC cft m6in« 

'gre qu'un quart de cercle* «Ce qu*il faloit démontrer. 

Supposons maintenant , quele côté AB eft moindre « & Tati* 
tre coftéBC plus grand qû'ui^ quart de cerclç. Dans ce cas je . 
dis quel'hypocenufe ACcft plus grande qu'un quart de cercle* 

Car fi on retranche du plus grand 
cofté BC Je quart de cercle C E» 
& qu'on prolonge le plus petit À B 
en D , en forte que B D foit uit 
quart de cercle, en tirant parles 

Îoins D, E l'arc de grand cercle • 
) E 1 il coupera l'hypotenulê A C 
tttFcncre A&Ç , & par un rai- 
(bnnement (èrhblable au précè- 
dent , on connoiftràque Tare C F 
eft un quart de cercle , & que par 
confequent riiypotenufc A C eft 
.plus grande qu'un quart de cercle. Ce qu'il £&loit démontrer^ 

CoitOLL;&I|Lt«^ 

i; II (mt de cette FA>po&tibn , que fi dsns unirîanglefphê^, 
fiqm nihtngh Us deux Mngles obliques fmi de smfme affeitioh , 
Vhy^tenufe fera moindre qté*un qnart de cercle , plus grande ïib 
font de dijferer^te a/fectiort , parce que ces angles font de mefinc 
afFcéVion que leurs coftezoppofez par Theor.19, 

X. lls*cnfmtzu(Siqncfil*hffotenufed'un triangle S pherîqne re^ 
itéingleeft moindre qn* un quatf de cercle , les de^x cofie\^ feront de 
mrfme sffaim ié*d$ êUffenm êtffeam , fi elh eif flm grmtdê 
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Chdftire V. y\ . 

qu'un quart de cercle, parce que fi les deux go fiez ctoicnt de 
difFerenicafFcélion, lh\ potenufe fcroit plus grande qu'un quart 
de cercle, comme il a efté démontré ^ ce qui eft contre la Cupm 
poficiim» & que fi les deux codez étoicnt de même aâcâion , 
i'iiypotenafe (croie moindcequ'an quart deccicle ^ commeila 
éiéai^dcmontiié^ce^ cft encore contre la fuppoficion. 

}. Il (bit encore de ce Corollaire que fi Ihypoimufe d'an 
triangle s fheriqtie reci angle eftmôindre qu^un quart de cercle , let 
deux angles obliques feront de r^tefme a jfeci'pon , Qr* de différente af- 
feàion , fi elle eft plus grande qu'un quart de cercle, parce que les 
angles obliques lont dotmêmeafe^ion qae leurs côcez oppoièî^ 
psLsTheor, lo, 

.4, 11 s*cn(uic de plus que fi l'hypotenufe un cofté d'un 
triangle Sfhmftan^éÊtfgUfant de mefme s^eàion , V autre tiUfe^ 
ira moindre qti*tm qnartde cercle , <$• fb$s grand s*ils fint de d^^ 
tente affeBien. Car fuppofint premièrement que rh)rpotenu(i^ 

& un cofté ibienc de même aftc<5lion s'ils (ont chacun plus 
grand qu'un quart de cercle , l'hypotenufe étant plus grande 
qu'un quart de cercle, les deux côtez feront de différente afFc- 
âion par Cotoll. i . & comme il y en a un qui efl fùppofê plus 
grand qu*im quart de cercle, l'autre fera moindre : s'ils (ont 
chacun moindre qu^un quart de cercle, ksdeiut coftez feront 
deme(me afifeâion, parCm//. t« & comme Ton en ruppo(è 
lin aigu , l^autre (ctaaufli aigu. Mais (uppofant querh/potenu- 
lê& uncoflé fbientde diflferente afFeâioii, fl Thypocenufc efl 
plus grande qu'un quart de cercle & l'autre coflé moindre , les 
deux co fiez feront de différente aiïedlion, par Cw//,i,& comme 
il y en a un quieft fuppofc aigu, l'autre fera obtus : &fî Thyp©- 
nikè eft plus petite & un côté plus grand qu'un quart de cercle ^ 
les dcux.c6tez Caont de mefîne aflèâion fàtCarell. a. dt cçmt&B 
fpn CD (hppolè un okttts , l'autre (èra aigu • 

Enfin il fuitdece éorotlaire » oue/ rhypouruêpt ti^ittt eStS 
Jttm triangle fpherique reBangle fontdetn^me'afkBhn^ VangU opmt 
po/e à l^ autre côté fera aigu , ^ okus s* Us font da différente affe-m 
ciien , parce que cet angle efl de mcimeaikâion (^e ion çoc6 
oppotCfpaitThtertiQ, . 



, y 
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^_^'DeU mïirHci'm Ms TMes de Sîms , é-c, 

ï H I o k ■ K k X I 

Si imfftàngU Sfheriqae a lUtix MgUs i$ mefim MfiOkif , U 

pendiculaire qui imbi dm trùtfiém angle furfon cofit ûppojé, 
tombera au dedans du triangle: é' M^^deharsJi cei/dit§x nàmes 
snglisfom de diffirente afficiien^ 

Je dis premicrcment que fî 
Jes deux angles B, C , du trian- 
gle Spherique ABC» fonc de 
intmcaiFeaion , comme fi fàt 
exemple ik font aigos , la, pcr- 

SeAdicuhitc A D» tombexa au 
edans du triangle ABC» Car 
^ fi elle tomboit au dehors, elle 

fetok par Theor. lo. moindre qu'un quart de cercle dans Ictrian- 
lâc tcâangleADB; parcequefon angle opf Ole B eft Tuppcfé 
aigu;& pluTgrandc qu'ùn quart de cercle dans le triangle re^an- 
fill AD C , A.W que fon angle oppoffi ACD cft obtus , puifque 
fangle ACB eft fuppo(é aigu 5 ce quicftcontradi<aoirc La mê- 
me contradiâion s'cnfuivra en fuppoûnt I6s deux angles C . 
•bcus. Donc. 

-Ab |c dis en ^ccdnd lieu, que files deuie 

«neies B , C , font de différente affc- 
^on, comme fi l'angle B eft obtus, 
&rangle Caiga, la perpendiculaire 
A D tombe» au dehors du triangle 
ABC , parce queï eUetomboitau de- 
dans , elle (èroit par Tbmf. xo- plot 
^ prandequunquaftdcceKlcdanste 

•€ ^ui cil conuadiftoac. D^nc , «ce. 
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T H I o R 1 M 1 xiit; 

« 

til^s diUX sn^Us é' U ^^^^ d* entre- deux imh tnangît S^lmum^ 

Pour démontrer , que 
deux angles A ^ C , & le cofté 
d'cntre-deux A C , du triangle 
Sphcrîque ABC , font obtus^ le 
troifîcme angle B eft aufli obtus, 
il faut demoiitxer qu*il ne peac 
pas ^tre aigu n^<^droic» Pont 
cette fin prolongez \ti coftez 
' AB,BC, jufqu'â ccqu*ils feren- 
c entrent en E^^t. tirez 4!^. l'anglg 
A ,furîf cofté ECIa perpend/c ulaire A D. ' 

Cette préparation étant faite on coofidercra , premièrement 
que (i l'angle B écoit aigu, fôn égal E feroiç aufli aigu , & pat 





glezeâangle D C eft fiippofSe pins grande qu'un quart- de 
cercle, les deux angles ACD, CAD , feront dcdifïerente âfFe- 
^ion , par Coroll.^, Theor, ii, C*eft pourquoy l'angle, ACD' 
ctantaigu, Tangle C AD fera obtlis > & confequemment plu» 
grand que Tan^îc , C AE, qui cft aigu, parce que Tan- 
gk BAC cft fuppofc obtus , ce qui eftant impoffible , il e(i« 
impolfible auiC querangte B fint aigu. Ce-qu'il faloit pieinie-; 
zement demontfc»« 

. Si l'angle B écoît dfoit-, (on égal E feroie auffi droit ; êc dansr 
Je triangle reâangle ACE^dont rh/potenu(e A Ceft fuppoflSâ 
plus grande qu'un quart de cercle , on connoiftra; comme au- 
paravant que l'angle CAE cft obtus , & conlèquemnijcnc Tan- 
glcCABaigu , ce qui eft impoflîblc . parce qu'on le fuppofc 
obtus. Il eft donc impoinble auITi que l'angle Bibic 4{oic» Ce 
^iieftoic à déoiontxçr* 

^ C O £ J S; 

On démontrera delà mefme (âoon que j! 40WÇ sngtes éfê^fd 
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7^ T>e la conjlruihùn des tahU» de Sinus, é-e, 

*tfH, U troifit^me >^ngU [n» Mft aigu. Comme lîlWle A <•» 
aigu &lWkD.<A,as, W^^^ 

de cercle,. left de ««flité qw lé tioifiémcand. B fo"?^^" 

T H s o ik • M f XIY--' 

cofie^firHip9indte ^n'un qsisn de urcU, 

Je dis que fi les crois angle» 
A, B, C , du triangle Sphcri- 
que ABC, /ont aigus , diacim 
des coftcz eft moindre qu'ail 
quart deccrck. Car ayanr ti^ 
xcdc langlc A , fur Ton coftc 

«PpoféBC, la perpendiculai- 
re AD , cJIe tombera au de- 
dans du triangle ABC, pa^ 
. ^ parceque dans le 

y tnanglc re<flanglc ADB/les 
deux angles obliques B,P A 0^ 

fearrH.„drecu-a«^4*C^it'ï^ 
fanblaUe raifonnenwdt ^ cçnnqiftrinnc l'hy^otenufe A C dî 

Si^rn. ^- ? angles BC.fur fon cofté oppolÊ 

aMPCtpcnd/culaire, onconnoiftra de la mefme &çoo, qwk 
troxfiémc cofté ftC eft ^v,wd,c qu'un qwt 4* çetW J 

, * C O * / E. 

On démontrera de la mefme façon. que>î<»» triangle spheri^ 
quea m, »»sle o- les deux autre, cbm.UtM^ffM i Vs». 

I ang.e A clt aigu . «cjpsdeux autres B,- C , obtus , le cofté BG 
foa momdrequ an QO«t de cercle . & chacun d«' deux autre, 
r-Ti^ L.^""*^ quittée cercle. Ainfi vous voyez que 
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\ 

THI0|L1M£ XV* 

%%Ui detixpbêspitàscofierd'untrianile Sfherique fmt mepm 
affe^ion , U ferpmdiciMêre qH*M$ tinta du flm itMndmtgk 
ftêr fin cùflé o^^ofé, tanAera sm dtdansdu ttiangU^ 

Soppofons premièrement que 
du triangle Sphcriv]ue ABC , cha* 
cuu des deux plus pccitscoftcz AB» ' 
AC fait moindre qu'on quart de. 
cercle, en forte que l*w^glc A foie 
le plus erand detoi^s, par Thw* 7. 
Cela eftam je dis quela pcrpendi* 
culaîre AD , qui part d\i plus grand 
angle A furloncoflcoppo c B C, 
qu'on fuppofe le plus grand de 
tous , tombera au dedan- du triangle ABC. 

Pour la demonftration, retranchez du plus grand cofté B Ç> 
Tare BE égal au cofté A B, & J'aj:c C F égal au cofté A C * & tu 
KZ les arcs de giand cctclc AE » AT. DinCci cr^çate fanglo B 
eh deu» également par r*tc de grand cercle B G , & pareille, 
ment l'angle C €»' deiUt également par l'arc de gran^ cer^c 
C FI- 

Cette préparation étant faite, on connoiftra pnr Thcor, 5.' 
que les deux triangles BG A, BG E , font égaux, & que par con- 
fequent la ligneB G coupeà angles droits & en deux és^alcmen; 
lecofté A Ë. d*od il fuie que A G ou G Ëeft moindre qu'un quart 
dé cercle , c'cft pourquoy y par TAr^, 10. Sangle G. B fi dans^ h 
trianglcreaangIeBGE,eftaigu , & commerhypotenufeB e 
eft moindre qu^un quart de cercle, parce qu'elle a cflc faite éga- 
le au cofté AB , que nous fuppofons aigu^ Tanglc BEC feraaudl 
aigu , par Coroll.^ . Theor. r f . On démon crera de la même façon, 
dans le triangle îfofccleACF» que langle AF: eftaigu. I^'oi 
tt fiiitpar Tlior. ii. que '^pei^endtcuiaire A C tombera au dc- 
-dans du ttiangle FA E , & par CQnftquene au dedans du trian- 
gle BAC. Cequ'il&Ioit démontrer. . . 

La denîonftration fera la même Jorfque les deux mêmes co- 
ftez AB, AC,(êront obtus,parce que l'on dtmoi ftrcrade la^mç^ 
me fpj^on ; <^ue chacua dçs deux angles Abf > Af £, cil obtus,^ 
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s C O LIE. 

»■ 

Il eft évident , par Thetr. lo, que lorfqueles deux plus petit» 
coftez ÂB, A C » (ont aigus , la perpendiculaire AD eft moindce 
qu^un quart de cercle »â cadcdesdeaz angles aigus A EF,AFÇ» 
èc que quand les deux mefincs coftez AB , A C , font obtus , la 
perpendiculaire AD eft plus grande qu*un quart de cercle , par- 
ce que dans ce cas les deux angles A EF,AFE, font obtus. Ainfî 
vous voyez que la perpendiculaire fe trouve de melhaeaiSkâioa 
one les ^eux pluspctitscoftez. D'od il fiiit par Thm^ lo, que les 
oeozpks petits angles , quifontoppolèzà cette perpendiculai- 
re, (bntad&demefineatfeâion queties deux plus petitscoftcz. 
Il n'en eft pas de même des deux (êgmens BD , C D , lefqi^el^ Î&. 
ronc toujours aigus , comme il eft aifc à denaoacrer* 

Thsojlemx XVI. 

Sihsmh^oJle:(d'tmtrUngkSpheriquêfm rffm^Us tfcb sngles, 

firont aujp ohus. , 

Je dis que fi les trois coftez di» 
triangle fpherique ABC , (bntob<» 
tus « les trois angles A,B,C , fi>nci 
an/n obtus. Suppofons que le& 
deux coftez AB , AC , foient les 
plus petits , & BG le plus grand, & 
alors oa conuoiftra par Thtot, 7. 
que ks deux angles B,C , font les^ 
pluà petits,^ A le plus g and; & commeles deux plus^pctits B,C„ 
Coïïi obtus , par le SçoJie duTheoreme précèdent , il s'^fuit qne 
lcjplusgran4 A«ftauaî<5bttt$. Ce qnUfeloitdeiipQnttcr. 

« 

THEOREME XVII. 

Sï t un des tofii^d'un triangle sphniquêift igàlm plus grand > 
chacun des deux autres moindre qu'un quart de cercle, lès angles 
ûffoftK aux deux pins pétitsafiez ,ferm aigus, l'^g^ ofpofi 
auplus grand cûfté Jera^us. 

La première partie dcf' ce Théorème a d^ja, efté démontrée an. 
Theer. . & il rcfte feulement à deQaomter que le.plus grand 
^Qgleeft.obtu$« ,/ 
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Su|>poibnS prem!er<lment que te plus gnnd cofté B C dii 
Mangle SpheiiqocABC eft an qaact de cercle,^ que les deux 

aumscâtezA B, AC , font chacun moindre qu'un quart de 

_ cercle. Cela étant, je dis que 

\^ J'angle A oppofc au plus 
grand côte C ell obtus. 
Car fil on décrit du point B' 
parle point C> 1 arc de grand 
' cercle C D , il rencontrera le 
"ctit AB prolongé au pointO 
en dehors, à caufeducôté A B 
que l'on fuppofe moindre 
que le quart de cercle B D , & 
flmcfurcra l'anglcB, par TW.i. lequel cftant aigu, par rW. 
if . on connoift que le collé C D du triangle reâangle ACD eft 
aigu , c*eft pourquoy par TÏv^.io, l'angle oppofS CAD fera 
aulC aigu. D'od il fuit que Tangte B A C eft obtus. Ce qull fk^ 
loit démontrer. 

Suppofons maintenant que îe plus grand codé B C fbit obtus, 
k (jue ks deux autres AB , AC , foicnt aigus. Cela étant je dis 

encore que le plus grand an- 
gle A du triangle i^herique 
ABC eft obtus. Car fi on re- 
tranche du plus grand cofté 

BC , le quart de cercle BD , & 
& que par Je point D on dé- 
crive du pôle B Tare de grand 
cercle D F , il rencontrera en 
dehojfs le co(èé A B prolon- 
gé au point F » & il fera par 
TW. I. la menire de l'angle 
lequel eftantaigu par Tfcfo^if. on connoift que lecbflé 
DF, & par confequent lecofté EF du triangle re^angle A EF 
eft aigu i c'eftpourquoy par r/7^(?r'. lo. Tangle oppofc EAF fera 
aulTiaigu. D'od iliuu que i'ans;le BAC elt obtus. Ce qu'il fa.«' 
lâit démontrer. 




%o J>c UcQnfitu£lion des Tables de Sims^ 
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.TatO&BMB XVIII. 

si un triangle Spheriqne a un cofté moindre, Vautre égal, ^ le 
troifiéme fins grand qu*un quart de cercle , Us anjes oppofe!^ aux 
. deux flus feiàs ciuz éùgus , L*Mgk offofâ éUâ fius fiHéHfd 

m 

JedisquefiIeco(lé A Bdu triangle Splieriqae AB C ,eft 
tnoînc}te,lecôcé A C égal, & le côté BC plus grand un 

i^uart de cercle , les deux plus petits angles C ^ font aigus , & 
^uc le plus grand angle A cÀ obtus. 

Four démontrer première- 
ment que les deux angles B , C ^ 

font aigus , décrivez du pôle ^ 
par le point C l'arc de grand 
çcrcle CD, qui rencontrera le 
plus petit co/lé A B prolongé 
en dehors au point D^êc l'aii- 
gle ACD/èra droit, par i; ,t. 
Thead. auffi bien que l'angle D, 
C'eft pourquoy 1 angle A C B 

fera aigu,ce qHieft une des cho 
, les qu'il faloit démontrer. Et pour démontrer que l'angle ABC 
eft aufE aigu^on confidereraque pui(que Tangle BCD du trian- 
gle reâangle DBC » eft aigu , & que rhyporenuiê B C efb plus 

Erande qa*im quart de cercle, par h fuDpoficion , TangleDBC 
;ra obtus > par Cm//. ).Tiv^. ri. D'où il fuit que l'angle ABC 
fera aigu. Ce qui redoit à dc-montrer. 

Il ne rcfte plus qu'à démontrer que l'angle A eft obtus , ce que 
l'on connoiffra dans le triangle redlangle B D C , dont Tangle 
jpBC a eftc démon ftré obtus, d'oà il fuit , par Tk{?r. lo.que le 
êolté CD eft aufli obtus : Ôc comme il eft la mcfure de Tangle A, 
par prAfinï. ileftde neœffitéquclemefinedngle A ibit obtus/ 
Cequ'i) £iloitdemontrer, 

Nâus pourrions expliquer plus au Ung les differentei^ profrieiez, 
des trismgUs fpherique's, par pkéfiems éUêires Théorèmes, que nanà 
fourrions ajmur uy* Hms emme nttre dejfein neft pas de nous 
étendre fur €9tt$ pmàire fmUmMnepeU mus ejlpojfibfe^ nmi 
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T i» & o â 



1 k s XIX. 




» triangle Spheriqtie ABC,re- 

ftaifglecn B. 3^<lî»q^lefiiwdel angle droit 6 , eft aufmus 
dfefoncdftéoppofc AC , comme le daus de T angle oblique A 
au[finus de fon coftc oppofé B C . * 
roorla demonftraoon » prolongez les coftez AB ^ A C , en 

D & en E , en forte 
que les arcs AD , AE^ 
foient chacun umquaxc 
de cercle , & décrives 
. du pôle A Tare dcgrad 
^ ^ ceccleOË«q.iii lêraïa 

^r:'. XZg mcûrcde 1 angle A, 

. ••-•.•..VÇ..*.-' : parTW. i. Tirez du 

-s/ ^fc^***'; î centre de la fphcre F^" 

les rayons FA, ÎFB,fD, 
FE. Tirez encore di| 
point C yfifç le rayon 
fA , la perpendiciilai- 
Ç i,^i^4^a]e fiJ 

/* de I atc A» O Se 

fut le rayon F B, k perçeiMUcubuè cifî, qifi ftfaJe/mqslcf arc 
,&da pounE., ût lenjon FD , h perpendiculaire Ê G. 
rferafcànns de lïrcED . ou de l'angk A. Enfin tirez 1. 
rî?'**'?'^'» f"» le triangle CIH femblable au triande EFC^ 
C« pu,f(jue la ligne CH eft perpcndicul»iKà la ligne FB, du! 
« la commune (caion des deux plans-p ctpendicukiidpAjî 

a la ligne HI , eft dans le plan AB, Ainfi 1 anele C H ï«ft 

!ï?5!; A'*^'"^f9'^8***'^"g''= ^ ■ ^ drtoic 
S'SiiSlit P"'« la ligne E G eft perpen- 

«MteKi toconununc Mioa f D , des datxpl*ns^e5p<»46tts 



i 



V 
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laires AD, D E, & qu cltetft iVM le planÛE , elle (cra pcrpett^ 
diculaireau plan ABD , & conlcqaemiiietit parallèle à; la ligne 
CH , qui efl; aiilîi perpendiculaire au plan ABD, puis qu elle cft 
perpendiculaire à la commune fecflion F D <îcs deux plans 
Iperpeadiculaifcs AB,B C , & qu'elieeft dans le plan B G. Puif- 
qiifdoiiclç$t%i}es EG> CH >idntpaciritfBl«!( «tmp.eiles^auai« 
bien que les deux E t> C I , parcequr Chacune eft perpendicu- 
laire à la même A F, les angles C , E , feront égaux, & les deux 
triangles redanglesCHi , EGF , feront (èmblables. C'eftpour- 
quoy comme FEcftàCl , aiiiiî GE cH: à CH, c*eltàdirecom-^ 
mêle rayon ou le finus de l'angle droit B , elt au finus de Çovi, 
coftc oppofc AC . ainfi le linus de 1 arc D £ , ou de l'angle 
cfl au (i nus de foncollcjop{K>ré£C.pequiUidoit démontrer 
C'efl de la mefme façon , quon démontrera que le Anus de 
iViàgle'fi eft au finus de Ton cohé oppofé AC , cpmnie le fious 
dePaiwIeC eft au finaude (on côtéoppofé AB, en prolongeant 
les coftez CA ,C B , comme ou a prdiongcks deux A B , AC. 
D où il cllûiTédeconciure,quelcfînus de Tanglc A efl au /î- 
nus de fbn codé oppofé B C , comn^e le finus de l'angle C , au 
iiims de fon cofté oppofc A B. 

Propofons maintenant le triangle Splieriquc obKquangle 
ABC. Je dis que le finus de 1 angle A eft au finus de fon cçftc 
oppo^ BC ^coqtomt itjfinus de 1 angle. Ç eft au. finus de ion tô« 
• * ; t^oppofe Afi/'Carfiohçiredelan- 

glç A fiir Ibn cofté oppofî B C , Ja 
perpendiculaire AD,il aéré démontre 
que danslcciiangl€re<^4igle ADC, îc 
finus de l angle b eft au dwus de fbn 
codé oppofc AD, conmc le finus d», 
l'angle D eft, aîtt finus dé (on icofté 
' oppoië A CV ^ pateilleinenc que! 
; . : j] .'dbns fc trianglé reéTangle A D B , le 

•finlit dd lïûfté BD W^ ftitttdefon artgle oppofé A^ Comrpe 
k^osdtt-iaifté ABeftailfinusde fon angle oppofé D. Donc 
par égalité, le finus delangleC eft au fmus de (bn cofté oppo, 
fé A B , comme.Je finus d e 1 angle A eft aufinus dcion coftcop* 
pofé BC. Ccqu jlfaloic démontrer.. ' ' * ' ' ' * ^ ' 
On démontrera de h niiéfhie façdrt l dtip le finus deràngi^ \ 
eft au finus de fottcoilé oppb é BiC, con^ 

«ft«tt*i«»frdejfimwftéoppoli^AC;^'^-^^^^^ ' 
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J>âmtùHt triangle /phitique rectangle, laraifon dis finus icîal^A^ 
fi$m ^ fm. dfis csifiez , eft égaU À scelle de U Tangente de Van^ 

Te dis que le finus Total, ou le Cnus de r^nglcdioit da 
triangle fphcrique re<fVang]c A^C , efE aufinusdu coflc AB, 
comme la Tangente de l'angle A y il», tangente de 1 autre QOté 




' ê «Taxi * 



T ' / 



* A' 



V 



' f our la dmenftr^-' 
tiifn ^ piolongç^ le» 
\ ip.fte» AB , AC, en p 
y*\ & en E , en forte que 
les arcs AD, AE,foieai: 
chacun un quart de 
Cercle , & décrivez du 
pple A , Tare dêgrànd 
cercle D E , qui iera la 
ibefim de rangVA» 

centre de la Spfierc F, 



« • 



Tïl.?:^.......,.. î...: -rr lesrayons] A,F^,FC, 

' ■ £ FD , TE. Tirez-e^icorc 

du point B , fur le 
rayon FA , la perpendiculaire B I , qui fera le finus de Varc A 
'&aurayon FB,laperpeiidiculaireB L^qOÎ. fera terminée par 
le rayon FC prolongé ea L , & fera la tàngente diF cofté B 
^dupoîntÛaarajrotrED, la perpcodioilairc DK, qui fera 
terminée^ par le rayon FIÉ protongé en K; B: fera là Tangente 
^dcfarcDEjOuderangleA. Enfintirezla droite JLI, qui fera 
le triangc B I L femblable au triangle D F K, 

CarpuifquelaligneB Lcft perpendiculaire i la ligne FB ,qui 
. eft la commune fe^ion des deu^ plans perpendiculaires A B, 
BC, & qu'elle eft dan^ le plan B C ,cilc fera anfTî perpcndictt- 
laûcmpJiQ AB , & par conséquent à la ligne B I qui eft dans 
. çç plan. jÂjp^i'jiQglt I B Left droit ^ ae par coniequént égal 
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àrangle D, quicft auffi droit, par la conffruâion. DepIuEi^ 
parce quelali.^neDKeft [)erpendiculaire à la ligne F D ,quicft 
la commune fcdion des deux plans perpendiculaires A D , DE, 
'«cqucllceft dans le plan DE, elle fera perpendiculaire an pl:ni 
k B D>&confeqacmmcnt parallèle à la ligne B L qui eft aufli 
perpeadicuUiîre ati pbn A B D. Puifcjue donc les deux lignes 
B L > D K , fi>nt parallèles , aoffi bien qae les deot 1 1 » F K » 
puis que chacune eft perpendicnlaiieà la ni£n\e ligneAl^.& dans 
tin mcnie plan ACE, les angles K, L, !ë#bnt égaux , flirîcs dcox 
trianf^les rcdlanglcs I B L , FOK . feront femblabîes. C'eft 
^ourquoy comme F D, eft à BI,ainfi DK eft à BL , c'eft à 
direcommc le finus total eft au linusducofté AB, ainfî la Tan- 
gente de 1 arc O E > ou de 1 angle A, à la Tangente du cofté op • 
JldS B C. Ce qu il &loiC demonnrer, 

Ondemontresâdela mefiiieÊifon /que le finus total eft au 
finus du coftéBd,comine la tangente del'anglc C ,à la tan- 
gente de 1 autre cofté AB, en prolongeant les ceft» C A , B, 
MÉomme on a prolongé les deux A B , A C. 

P ^ o ». L s M B X X^- 

pêm iêmiri^ni^ ffheriqmê U$finm dis fifpit^ 4^ lâcH^fMi. 

* Jes angUs adjMcens à U même hafe. . * * : * 

le dis, que fi du triangle fpheriquc ABC , on tire de l'angle 
'A fur la bafe B C Ja perpendiculaire A D, le finus du fegmen^ 
BÇ eft aufinusdttfcgment CD , comme la Tançcntc de Von- 
^jeÇy àJa rangent^ dci*an^ h^' ^ " ' ' 

Çar on çonnoift par 
le Théo refme précèdent, 
que dans le triangle rc* 
dbangle AQB, le finus to. 
tal eu ait finus de Tare 
ID » comme la Tangeti* 
te de l'anglè B ,1 la Taà« 

Sente de Tare AD , que 
ans le triangle rcftangle 
ADC, le finus de l*are 
C D , eft au finus Total 
. U comme la Tangente de 

• . \ ; ' • i^'arc AQ i à la /Fangemç 




4 



.• '.* , '■ ■ ■ ychafitre V. ' ' ' -^ 

^ 'if "g^!,^- ^""'^ P" > 16 finus <Jc rare BD cft au finus 
de 1 arc CD . comme la Tangente de ranglc C . à la Tangente 

de 1 angle B. Ce qu'il faloit démontrer. ■ \ 

; , . « 

... .. T H 'b O X E M B XXII.- • • - 



Dans tout tri An fit Sphfrique , les finus dn empilement des deux an. 
gles au[ommet ^nftniUulairt . font probortiontls 

atàx Tangentes dit comblement des deux coSiesi. ' 



ledis que fi AD eftJa perpendiculaire Ju triangle Sbheridofe 
ABC , lefinus du complcment de l'angle BAD , eft au finus da 
çpmplement del'angle ç A q,comme la Tangente du com- 
plément du coft* A B , à la Tangente du complSnent du cofté " 



■ ' ' Pôiir la 
d^moa- 
ft ration 
prolongés 
les arcs A 
B% AC, 
AD,en E, 
en G , & 
en F , en 
forte que 
ies arcs 
AE , AF, 
A G, fbicc 
des quarts 
de cercle , 
& du pole 
A dccri- 

crirei l'arcdc ^rand cercle E F G, qui cfiant prolongé rencon- 
trera labafeB C aufH prolongée aux poins H ,1, & alôrs les 
deux arcs IDH, I F H. feront des demicercics . &Ics arcs DH> 
DI , F H ,FI, feront des quarts de cercle. C'cft pourquoy Tare 
I E iera. le complément de l'arc E F , ou de Tangle BAD & 
l'arc G H le complément de l'arc FG , ou deTanj^le CAD. Fa- 
rci llement Tare B E feça le complément du coftc A , & rai;c 
CG le conipleniciu du coftc AÇ*, 
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Cette prcparajion étant faite, on connoift par Theor, 20. que 
dans k triangle IBE re^angleen E, ic finus Total eft à la Tan» 
^ente de ]'angle I , ou de lare F D 1 comme le iiiius de Tare I E 
JSL la Tangente de l'arc B &quc danslc triangle redlanglc 
H CG, le fi nus Total eft à la Tangente de rangleH,oudumê- 
tne are FD , connmc le finus de Tare G H, à la Tangente de Tare 
•CG. D'oi il fuit que le finus de Tare I E , ou du complément de 
,l*ai]glc BAD , cft aufinusdel'arc G H, ou du complément de 
Tangie CA D , comme la Tangente de 1 arc BE, ou do comple- 
jnentdu cofté AB, à la tangente de l'arc C G , ou du complc- 
.«icnç du coftc A C. Ce qu'il falloic démontrer. 



: ; T H 1 O U £ M B XXIII. 

J>Âns iûut triangle spherique , les finus du complément desfegment 
di la bafe , fait s far la perpendiculaire , font proportioneb aux 
finus du complément des deux cofteTlj 

* * 

Je dis dans la môme figure que le Tîmis du complément in 
fegment B D ^eftau fînus du complément du (ègment C D> 
comme lefînus du complément du côté AB,cft au (înus du com* 
pkmcnc do côté A C. • ^ 

Careivfai- 
fant une c5- 
ftrudiioa 
fèmblable â 
la précèdent 




te, on con- 



noiftra par 
T^fo^ï9.que 
dans le trian- 
gle rc(flan- 
gle I BiE , 
Je fînus de 
l'angle droit 
£, ou le fmns 
total, eft au 
finus de /an- 
gle! , ou deîare F D, Comme le fînus deJ'arc B I, oudu com- 



diAfitrt r. 



tuent du coftc A B : & que pamlfemtBiirdaiis le triangle lttftan« 

gle CGH »le finus de 1 angle droit G , oa le finus total ^ cft au 
iînus de l'angle H , ou du même arc F D , comme le (înus de 
l'arc C H, ou du complemcntdufegmcnt C D , au (inusderarc 
CG,ou ducomplcoaciuducoflé AC, O'odiiruitqttekiiniif 
du çoi9pIemem du tègmenc B D , eft âtt fihttsdii GOmplcnrienc da 
iegaiea«x;:D » cooinsfiiefiaiu do complément du cofté AB, an 
tinns dn complcmcilt dis cofté AC* Ot'qa'il fàldi&dêiiitatfcr« 

T HfiO R£MB XXIV. 

Dans tâut triangle fpherique ^ les finus des deux angles mu fommet^ 
/aks fdêr - la ferfendiculaire , font proportionels aufiam dm, 

Fe dii; , que AD cft la perpendiculaire du triangle rplierique 
ABC, le finus de 1 angle B AD, cft au finus de Tanglc CAD, 
comme lefinus du complément de l'angk B^ 4uimus du oom^^ 
plementde Tanglc C, 

•Poiicla deoiotiftrationi&itesunecpnftcudîon femblableàlji 
précédente prolongez encore kl t6tà AB^ AC » en M & oi 
Kyenfôhe^les ârçs B M , C N j^ioienc des quans^cêzdc 

- vi^.pecdvez du poie 

? par le poior M, Tare 
de grand cdbck MIL 
qm jeffcontie k baie 

Wt prolongée en L, & 
Tare E G an(R prôlon- 
gcc en K. Décrivez 
pareillement du ; pôle 
C, par le point* ï^.^ 
l'arc N P , qui (CHCOli* 
teelabaiê B Cprokn-» 
géeenO» êcTarc £G 
4ilffi(àt)longée én P. - 
' . . Cette préparation 
^taritainfi faite , on cbnnoiftra, par Theor, 19. que dans le 
triangle fpheriqueK LI , reélangleen L , le finus total eft au 
fiuus deranglel^ouderarcDf , coo^neleSinusdcra^c Kl 





m 

<m * ^ 



De la confirnction desTabUs de Sinus , é'^é 

Qli £F , ou de l'angle B A D , au finut de l' arc K L » oé 
£leinenc4ci'accLM9 0iS'dD€binpleiiiemilerangleB: 8t ^ui* 
{Kireîllement dans le triangle fphcrique POH , rcdlangleiniO^> 
nJc SinuVtotalcftaufinusdcianglcH,ou du tnêmc arc D F, 
comme le finus de l'arc PH , ou f G ^ ou de 1 angle C A D , au 
finus de l'arc O P, ou du complcmcuc de l'arc N 0;oU du com- 
plément de l'angle C. D*oilil(uitquelcfînusde Tanglc BAD, 
cilau£nusderanglc CAi>>, comme le ûnus du complément 
Tangk B , aafinuft ditcoitipkmew Tanglc C; Ce qu'il' 
âloicdlonoiitrer, 

• »• • 

fnBOKBMB X XV. 

.. . . • • t • \ 

i>sns tout triangle ffherique , les finus du complément des angles M 
fimmet , faits far laferfendtculatre , font en raifonnciffoqm 
MfVicUsXéêMitmesdes fUtêXtotiiii. 

• o jedisqQefi ADeftla t>érpehdidi]aire du triangle (phetiquc- 
'ABC > le finuà àn complément de Tan gle B AO , eit au finusda' 
complément de l'angle CAD, comme U Tangente du c£^é Ac, 
â la Tangente du côté A B, 

' Car il a eftc démontré au Theor. ii. que le finus du complc-^ 
ment de l'angle B A D , cfl: au finns du complément de Tanglè 
fiAO y^cofàmckTangeoudu complément du côte A B , a la 

Tangente du complè- 
tent du coté AC, C.'eft 
/^OQsquoy frà la place de 
ce^ dcut Tangontes , OA 
met les Tangentes dei 
codez AC , A qui font 
en même raifon , par 
Frop. 11. Chaf. X. on 
CQvmoiftra. «{Ue le finus 
du complément de-J'an- 
gle BAD , eft au flbàs dû 
complément dePangl^CAD, comme la Tangente du cofté 
A C , à 1* Tangente du cofté AB. Ce au il faloit deq^ontrcr. 




THXOÂBMt 
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MUS OU de deux angles quelconques , tji 
à la différence desmêmes finus , comme la tangente de la moitèi 
delà Jomme des deux métmsMuks, à U téMftmê de Unmté 

^ Soit itti 

«c triangle 

f\ ^ quelcon- 

i \ que abc; 

donc le co« 
fté A B ^ 
cflle fini» 
de (an an^^ 
gk oppoft 
^ C , & le 

^ cofté A o 

_ Je finus do 

fou angle 

. eppoiZ B > à r^ard d'un même fions toeal^ qui cft c^al au dia-^ 
ÎBmed'imcâc&circonrcritâlemwdtttria^^ ABC, c<inA« 
.soenoiii a?onf 'demonftré dans noftie Géométrie Pradqnfe^J 
Ceb^cant |e dis , que la ftm'me des finns AB , A*C , eft i lenc 
^fèrence , comme la Tangente de la moitié de la fomme det 
Ingles B , C , à la Tangente de la moitié de Icttf difieccnc^ 

coomc il a çfté djmoAué a^ 





M 



5>o Be la conflruStm ^ "X^es de Sims^&c, 



• S E -C T:t O.-M li r 

« « 

F 11* e » t 1 M * 

ccnr^ium angle obliqtie ^ (^ledté adjéUêm^ ^WMMr.^fiMft 

S uppofbns que du trian^ 
gle C hcricjue A B Û-, rc- 
âangle en B^on coanoif- 
/è l%tigle •o'bliqoc 
fbn cofté adjacent fi C. 
Pour trouver l'autre an- 
gle oblique A , faites cette 
analocric, 

jt' ' ' / C<m}fne le finus total ^ 

f^f/^^y^ Afêfinus dê V angle Cl 

Akii^^U finus dtê cûmfk^ 

AufinusÀH CM^Ummtdi 
Variole A. 

Pour la demonftration , prolongez lecofté A B , & Thypotc- 
nulcAC, en D &cn E , en forte que les arcs AD , AE, foicnt 
• <lcs quarts de cercle , & décrivez du pôle A , l'arc de grand ccr- 
;tie fi £• quiétaptpjrolongéxencontjxrale cofté BC anlG^- 
*loiïgéçn F. 

Cette préparation étant £ute » on Wid âjflfmenc > que puifqoe 
A eft le pôle de Tire DT ,1'aiigle D éft dfoît , aqparte-qtie IW- 

gle B eft auffi droit, le point F (èra lepole del'arc AD, & par 
confèquent la nicfurc du collé B D complément du coftc A B, 
&lescoftez F B , F D , feront des quarts de cercle. C'eflpour- 
quoy Taxe F C fera le comploment du cofté B C , & 1 arc F E 
le complément de Tare DE , ou de Tangle A. Enfin l'angle E 
jRrra droit , & dans le triangle reâangle"^ F B C « on connioiftia 
parTfopr. 19. que le £nns total , oulefinus de 1 angle droit fi» 
eft an finns de fon cofté oppofc C F , complément du coflé 
B C, comme le finus de l'angle C , aulînus de fbn cofté oppofc 
E F , complcaiem de l>rc y £ , ow de 1 angle A. Ce q^u'ii ii- 
.Ipit dcmoiureii ** . 
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L angle A , qu*on eh^^rcKc , ftrâ aigu , lors qmc (on cotte op- 
pofé B C , qu on fuppofe connu fera moindre qu'un quan de 
cercle il fera obrus , lors que le mcmc code û C kra plUs 
l^rand qu'un ^«art de cesck , par JhMr. i^. 



P X O 8 Xk I 



X 1 



II. 




Suppofons que du 
tri.inglc' fpheriquc 
ABC, reâranglô ca 
B on connojfl'e l'an- 
gle o Wiquc A , «c foa 
cofté oppofé B C . 
-, Pour^ tronrcF Pautre 
angle obnque C , fai- 
tes cctic analogie , 

Comme le finus du 
compUmm dtê ciit 



'du Sinus TotMl'^ * 
jj4infi UJtnus du complément d^'t^ngU A, 
Au finus de r^ngU C, - 
PourkJemonftttfèDa,onl^ fonWatie 
aIa^MCcteiïc,*4^ 

î^?^' "^r ^"^^'^/T * ^--^^^CF, compJcnicntdu 
i»ft6f^C,oft au fmus de langle oppofé E, ou a» Imus «Qtair 
commclc finus du c6ré E ; , complemem ducoûé AOi-ou^e 
4 angle A , au finus de l angle oppofô C„ > 

Si vous voulez une analogie, cwinencf Mv lcficw 
total, ce qui cft plus commode dao* la* pwwidiiei, ^ Kf u des 
dc«xpremiefritoncjde^^ (çaTôfc du finus 

du complément du côté BC^ du finw total ,mmez le finus to- 
ttl&,U 6^teduc6téB C , qui font en même raifon, par 
•Ph^. aïr.l[*^.^2. «t alortf fou^ Wciccac autre analogie . 
"Cemme^le finus total, ' 



fi. De U conflfuEliw des Tables deStHUS^ &ci 

hupm$ itïmmgkC. 
GÏncoonoiftralefpecedecetaoeleC » par^Uedbibo coftéi 
pppo(ë AB , puis qu*ils fen^demècne afinrâion , par Thm* io« 

ou bien par celle de rhjpotcnufè AC , parce que fi rHypotenufe 
<ft moindre qu un quart de cercle , l'angle C (cra.de mefine afFc- 
^ion que l'angle connu A, & de différente afFedion , fi Thypo- 
teiiiiièeû plus grande qu'un qu^rt de ceççle ^ pa^ Xi»«r» u« i«( 
oilon decc!cceainbigiiit4dcpenddu IÇW. f . "j* 

P O B L 1 M a II I» 

•m 

m 

Cmnmfémi, fhjfatmiéfe m eêti, tr^vntêmgU aff^. 



ce c 




Suppcfons que du triangle (phe- 
liqueA C , redanglc eç B , oa 
connpiflie l'hypoteomAC , &le. 
coftéABi, Pour trpiiver Tangle 
C oppoff m coàé conau AB«oi\ 
&aà cette "snalc^ie. 

Comme le finm de rhyffftmth 

Jkié Jinus total ; - 
Jlinfi U finusdutoti MS» 
Au finus de î^ângU ' • • * 

la draîonft ration cil eft évident» par llhMK 41. 
Si voQSTbtflez line analogie, qmcotntneAoc par le Siov to- 
lal , ce qui rendra le calcnl pliis aiiS , au lien des deoz picâiieis 
termes , fçavoir du finns de rhypotenufe , le dilfinns €btal,imt« 
lez le finus total , & la feeante du complément de Thypotcno» 
fe, qui font en meaic raifon , par Fref. il. Ch/if. i. & alofj^ 
.^ous aurez cette autre analogie, ' ' ' 
Comme le finm mal , 
jtls feeante du complément de l*lyp0temf(iAC\^ 

AinfilefinMsdtitétéAB, ' 
'A0 finm de l étngle C\ ' ^ 

Cet angle C (èraaîgu , fi ion eofté oppoft eft moindiie. 

qu'un quart de cercle , & il fera obtus , fi lemème oofté^ 
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. ■ ehofitre V:i . . : 
p *.o 9 ^ « > I V. 




fHm$. tMMU f*iJtm titm-t trouver UmuI m wUr» du Jtm 

Suppofbns que du triangle 
(phcriquc ABC . redlanglc ci^ 
B , on connoide les deux co« 
fl;ez A B , B C. Pour trouver 
r4in,de$ angles obliques A , 
comme A . faites cette aiialoi* 
gie, 

Cmme le finus du ciU A 3> 
Au finus total ; 

A'mfi latangente dtê ct> fil £C 

A U tangente de l*ji^lcji* * * 
La demonftration en e(l évidente p|tr rW,iQ. 
. Si vous voulex une analogie , qui coïKMpcncepai: Ic&ms tota^ 
imc faciliter le calcul , mettez a la placedes datt^'^^ 
mes» rçavotfdiafimadscoftéAB yfç in fin«.s total*» le finus 
totale aciaftcantèatt comphnàênt du cofté A B , qui font en 
mime caifen, par Pr^^xi. Çhap.i, ScbIozs tous aurez cette 
analogie, • ^ ^ ; ' * 

^ Comme le finus total , - 
' Ala femnte du comblement du coti Agi '\ 

Asnfi la tangente du coté.fiC, ' x ' 

Alatamgeuùde l*MgUA. 
« Oiibkfi inectez i la phcedesdeuxdemieAr termes i (çâvoii^do 
iaungencoViu coAé B€, de la tangente defangle A' , la tâim 
getneducompleMétde TanglcA^Se lâ tangente du complément 
dq cofté B C , qui font en môme raifbn , Pwf , ii. Chaf. a. & 
^rs vous aurez cette autre analogie ^ 
Comme le finus total ^ 
Au finus du côté AB'^ 

Amfi h.tangente du complément du <oïé B 
A ta tangente du complément de V angle A* 
' Gâéngk A faa^gu , & ton cofté oppoât B Ç eft moiiadrC 
^'unqwtdecQcde^&obrus^fi le même coftéB Çeftplvi 
grand (ju'ua^^iiin^cexck^ P|r7jy»r« zo. 



Ve/d miiruSli»» des Taéla de Sinus , é-i^ 
rV o > t ï « i 'Vi " 

- ; Cûnmiffant VhyfounHfe é* » tmmr VÀngle qu'itt - 

• 

i \ ^ ' Swppofons que du triangle 

fphcliiquc ABC, rcdanglc 
en B ,V)n conno ifle TJiy potc- 
nujfe /^C , &ie cofté A B». 
Pmr tronTetUngle compris 
A u faites cecce analogie , 

fltment du côté A ^ 
Au finus total ; 
Ainfi la tangente du com* 
fkmmtdi l'hyfpâUmtfi AO ,7 
iidmfintuidmtûmftmm tdê 

, ^ ^ ftttnblAnhtiimiflf aLirM\>>&i» 





. ... C EF>Ja 

fiqfgemedelangleF» ooacrarc B D Tcomplcmcnc du coftc 



AB «eftati fions total . comme la rangf ntc du codé CE, corn- 
plcmcntdcrhypotcnufc A C, au£jiusda cofté Eî, complc- 
ment de Tare D £, ou de l'angk 4»> aHÎil Aloit démon, 
irer, . . • ? 

Si TOUS Toulez une anai^^is^ûtfiQOMedccw \itSam$ t^ttl» 
mettez à la place des deux premf^ ftrtftft » %îvoir de la can^ 
geocc ducooipIcoijBnt du cofté AB r ^dil fidos tml, lefint» to- 
«rf i«Ç « Ungcntcdu cofté A B ^qui font en même rai&Oy paç 
Pr<>^.a>. CMfA , & alors tous aiwez cct»auttc analogiev* , . . ... 
CMmnr finus total, ' - .^ 

Al^tangente du cofté AB ; * *' • 

Ainfi latnngente ducompUment de i'i^ftmMfê.AC^ " 
Au finus du complément d$ tlémgle A, 
Cet angle A fera aigu ,JÎ Thypotenulè ÂC «ft tecofté AB, qâi 
iont€om)us , font deiQ^oie a&âionvpamjifiie dans csçaa 
l'antre cofté BC (êira moindre qu'un qoaWdecercle, parTiUr. 
tu & que par TW. fo. l'angJc oppojg A fera aigu ^ mais il fera 
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^^^'•^ ' chapitre y. ' cm 

•obtus y qnW rbypotfonfeftle cofté connu fcroirt dediflêren^ 

te alFeàion , parce que pourlors lecofté BC oppoCàTaiiglr A, 
/etaplus grand (ju'ua ^uarc de ccxclç^ & l*«uijllc A jf^uco^. 

MÊi m lf ff HU i^^jil*tmi^/iinm tbUqm, jimvtr tmitre aujfg 

» . i* 

Suppofbns que du trian- 
gle fphcrique ABC , redan. 
gle en B , on connoifl'c l'hy- 
potcnufc AC , & langle obli- 
que C. Pour trouver Tautte 
angle obliquçA, faites cette 
tQanalog|ie» ' 

Comme bj$$$usii^al, 
Jm finus £i emrftia^ge^ de 
H^/fttmufe AC y 
^^V^-^iII ; "^'"^fi tangente ^ f 4». 

tangente du complément de V angle A, 
Pour la démon fhation, faites une prepar^ion fcmWablci^ 
celle du ProhL i.& dans le triangle rcdanglc CEF,oii coni 
UQÏitSLjfatTheor. iaî ^uede ifinasioail «iUu'finas dueofti C£» 
compleimHt^ciUiTjmeiMilè AC^«9iniMp4»wgmAran^ 

^le C , i Jt tangente du cofté^ppoie EF, complément de l'arc 
DE, ou dePangleA. Ce qu'il faloit démontrer. 

. Si wus voulez une autre analogie , mette i à la place des dqii 
premiers termes , fçavoir du /înus total , ôc du fmus du complé- 
ment de r hypotenuTe AC , la fecantc de riyrpotcnufe A C , & le 
finus total , quifontcn inîmeiâîilbn , par Pfof.iuCb0f. z. 
ia place des deux dernier* termes , fçavoic de iati^oice?de 
i'angleC,5e delatangéntc^dp complément Ab l'angle A Ha 

^ngçntedcrangle A &ki tangente du complément de Tanglc 
C.qni font en mêmeraifon ,fat J^rof. zi. C%.i. & alors 

,yoiisaurez cctteaurrc analogie. 
Comme te finus total " 




r 




Ainfi U tangente dn ccm^Urmm de VangUC^ ' • ' 
'A la tangente de f angle A, ^ 
Ca angle A&ia de même afFcdion que l'angle connu C» 
lors querhjrpotenu/è AC fera moindre qu'un quatt d'eiocctU^ ft 
dedifièrente afièâiôn quand riijpoceiiu& A C ièni pins grande 
)sfx\m quart de cercle , par TAmt. li. ^ 

PitOBLiMB vn, 
Vênifûilfâfa l'hyfotenuje , un mtgîe aUifMe ^ trouver B M 

fi^efé à Ut Angle. 
. Suppofons que du triangle 

fpheriquc ABC , rci£tangle en cî, 
on connoiflc Thypotcnufe A C, 
À l'angle oblique A, PourtroH- 
yerleâcé B C oppoft â cecatl- 
glt A , fidtes çettean'alogie^ 

Comtneie finmtêtal. 
Au fintés de l'angle A • 
Amfi le Jtmu de Vlyfitimfê 

Aufimi/t du citéBC* 
' ' la detnon (bation en efl: éridentepar Ther. 19. 

le côté BC feta moindre qn*nn quart de cercle , fi Con angle 
bppolSAeft aigu, &plus grand qU*unquan de Icerdefi le nS^- 
^e angle A eft obtus ^ par ihear. io* 

P Jl o B L 1 k & VIII. 

iSuppofbns que du triangle (pbé* 
iique ABC, reâangle eh B , oh 
connoiflit Thypotenufe A C, ft k 
tdûé fi C. Pour trouver f autre 
côté AB , faite cette analogie , 

Co mme le finns du comblement du 
eofté JSC, 
Até finus Total; 

Ahifi le finus dté empimetu d$ 
thyfeitemfeACp 

A» finm du cm f Umen t dm cefii 
diB. 

four la demonftrationi on ftta une co&ftknâinn ièmUaUc 

- ^ ' " ' " à ccUè 
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' chapitre V. * 57 

f¥êkL'uibÀms le tmnele redangle CEF^^if cbimojJ 
UMJ^Tbm,. 4i. 4^16^$^ l'arc C^eoo^ciiioit 'du 
BC, cft au fiaiu 3 eociittie le fii^ls de Tatc C conipre* 
ment de 1 hypocenafe A C, au finus^de Paiigle oppo(e F, ou de 
l'arc BD, complemem du collé AB. Ce qu'ilfaloit demonticr. 

Si vous voulez «ne analogie, quicomaienccparlc finustotal^ 
ce qui attplus commode dans la pratique , mettez à la place des 
deux |)f?en')iers termes , fçavoir du ihiûs du complément du cô« 
té £C , de dti finos-tctai , le finus tétai , ^ la fecanie du collé 
B quifemen mêmeiaifon, fU Ff^f.n.Chnf.t^ acàlon 
Voas aurez cette analogie % ^ 

Comme le finm total, * ' ' - • 
A la fecante 4h cofié BC j , J 

Ainfi le finus âié comflementde Vhyfotenufe A C,' ' 
Au finus du comblement duceftt AB. 
Çejçoûé A3 ktA moindic qu*i|n quart de cercle , quand l'hjr- 
potet^itê A p, &4e coftc BÇ^qui font canni^ , feront de mê- 
me j^fthi^i^ & iTfêra . plMs grand qu'un quart decerde , ouand 
rby^ôtenufe A Ç; jk kjUft^^C» feront die differenteafl^on» 
fàïTheor.ii, ^ . 



J> 1^ 9 ]| L fi M B 



IX. 



* SUppofons iquedU^ trijutiglc fpheri^ 
que A 3 C, redanglc en B , p^i yeon- 
noîflçko dtux anglç^ obliques A , Ci 
Ppuv rjQWverrun des deux coflez /VB^ 

g i/e A , ' , 

La dcmonflration en eft évidente par VrAl i. 
Si vous voulez un€ analogie , qui conomeiiçe paiiefijaW 99taU 
metUBL an lieu des deux preniers termes, fçavoir du finus da 

N 
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^ De UconftruSthi^ des X àbies de Sinus ^ t^c^ 

plemcnt de Pangk C , qui font c» nMfiqp JHttioa , .piç Pr^attJ 
CA/»f. 2. & alors vous aurez, ca» «lie! analogie, / 

Comme le finus total , ... 
A fecante du complément de l'angle C , 

Ainfi U finus du complément de L smgU h^, 
h^'u finmdH comflem^ptducofiiBC* , rr i 

Ce collé PC fcw moindic qu'ua quart de cercle , fi fon angle 
oppbfé A eft aigu , ^ plut grand quitta quart de ccidc » lik 
même angle À eft obiùs , par Theor. xo.. . 



J?ILOBL EMI 



ttamcffnnHun énih okj^Hc , & U cofié adjacent;, trmvw tàmfê 

Suppofons que du triangle Sphc- 
rique ABC , reûangle en B , on 
' connoiflc î angle A,& le cofté ad- 
jacent A Bi Pour ttdttvçr l'anM 
cofté oppoS B C , on fera cettd 




, analogie , , .1 . 
Cêmmèlê finus total, 
Aufenus ducofiê AB; 
A infi la tangente de ïan^tA^ 
-A ^ tangente d/é coté BC 
La demonftration en eft cvi- 
déhteparTfo^. 2d* 

p'r Si Wus'v6ule£ line abtçé analogie, inettea à la place des 
deux premier^ tcrittcs , fçavoir àa iGnus total , 6c du finusdu con- 
fie AB , iafeante ducomplcmcht du cofté AB , & le finus IGU 
tal , & à la place des deux derniers termes , f^avoir de la tangen- 
te de l'angle A ,&de la tangente du eoftc BC , la tangente 
complément du cofté BC , &: la tangente du complément de 
l'angle A, qui ft>nt en même raiiibn » par Èrtf^ 11. Chsf. a« Se 
alors v^tt» 4miez cêtteafitre analogie ^ 
Cmm U finm total e ' ^ 

'Alafecani^'dtrtmflm0HtêbicoJléAB; \' % 

Ainfi la tangenieék con^lefhent de l^ai^U A , ' 

'A la tangentedh complemem du cofié 9 
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. 'Ce-Coll^ BC IbRifnoiiidte qu u» quan de cercle , fi (on angle 
oppofc A eft aigu , & il fera plus grand qu'ua. quart; de cercle j 
(île même angle. A eft obtus par J/^ef no; ' 



4 . \' 



^ • . J r 




P & O B L r M B • XI. 

Suppofans que du trwn<ïle 
• f^fjriîen^uc ABC , reftangle 

enBjOnconnoifïèl'angîc A, 
^ fon con:éopporé.BC.''Poug 

' irouvcirautrccoftcadjaccnc 
^ AB, faites cette analogie^ v 

' • Ainfi'ikfaHge?jte du cofie se, 
. - Aufinmducofié A,^^ ' 

, la demonftra^ipn en efl; évidente parTW. 20. ' ^ ^ * 
* Si vous voulex une analogie , qui conimcnccpaxlelîrtùS to':? 
tal , pour avoir un çalcul plus aifc , fticttez à la plaèc^ àts ^ii 
premiers tcrçnes , fçavoir deiajit««fmré'éepangle A-^, îf fiî' 
nus total , le finus total . & la tangâtè^tiiîôinpîciricnt lîè Tan- 
glc A . qui (bm en mkmc raiibii îpat J5^;àt, Cfc/if 5ckors 

Cofjm^ le Siwms total, v vx-' ^ v . A 

A.Jo' tangente du complément de l'angle A\ - ' " *- * 

Ainfi la tangente du côté 3 C , ' ' . .> c . • • -, * 
A^fi^^5 du cûfte A B. ' { 

Ce côté ABfera moindre qu'unquàrt de cercle, fi Thypo^ 
tcnufe AC , & kcoftc . C ..font demitne afibditei; 9c pli» 
grandqtfutf quart dc ccrclç. s^iU font dediffcittite^ffeAion, 
par Tlhfm'tu Ctù pont^qnày pour rjayoit refpece du cofté 
¥.A.ilfiiutlçavoirccifedçrhypoienu(e AC. Ou bien il fauc 
fcaroîr rcfpecede Tangle C , parce que eeliedc foa côté oppo- 
fi AB doit être la même, par T^w. 10. * ^ , 
^ La raifon de l'ambiguité de ce Probicmc.qui.coavîem-attflî au 
{ra* A a.eft que par Ji&fir^Qn jfw tfoix deux triangles f cûan-^ 
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m Ve la confiru^tion des Tdbles de Sîms ^ ^r. 

qu un quart de cercle, s'ils font de difFercntc aiFcdion,par 
JheoY.ii, / ' 

" P R O B L i M I X î V. 

ÇennQÎfantUsdetiHCùfiez.trêHver Vhyfotenufe. 

Suppofons que rrîangîe 
fphcriquc ABC ,redanglecn iJ, 
on connoifle les deux coftcz 
ABjBC. Pour trouver Thypo- 
tenufc^ A C , faites cette analo- 
gie , 

Comme le sinus total , 
A u Sinus du complement^du co- 

Ainfi le Sinus du comblement du 
cofté AB^ 

Au Sinus du complément de l^hypotenufe AC. 
Lademonftration eneft évidente pat Pr(?R g. 
L'hypotenuie A C fera moindre qu'un quart de cercle > fi les 
codez connus AB, BC^ fontde même affedion , &plus grande 
qu'un quart de, cercle, s'ils Cot^t de difFercntc aftedlion, par 
trheor^ II. 

. ; • ^ P R G B L 1 M 1 XV. . ^ 

lEtant connu un angle oblique , le cofté opp^fé , trouver 

Vhypotenufe. 




j 



Suppofons que du triangle 
fpbericjue ABC , rcddngle en B, 
on connoifle l'angle C , & le co- 
fté oppofc A B. Pour trouver 
rhypotenufc AC, faites cette ana- 
.-logie. 

Comme le Sinus de V angle C , 
Au sinus total ■ 

Ainfi le Sinus du cojl éAB l 
Au Sinus de Vhypotenufe AC. 
La demonftration en cft évidente par Theor^ 19. 
Si vous voulez une analogie , qui comn\ence par le finusto* 
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fafttre' t^i ' toi 

îdl , mettez à la place des deux prcm icrs termes /çavoi r du fin us 
de l angle C> & du finus rotai , le finus total, & la fecantc da 
complément de 1 angle C, qui font eh même r^n par Pr«>j»4t,tî' 
Châf^ X. & alors tous aurez cetceautre analogie » . « ; 

C0mm U S^àMu mâl^ 
A làficânfe dm tomflemefttdê tm$gU Ci 

^infi4rshms d§ê cofté AB^ : ;^ 

Au sinus dê I hypotentêfe AQ, 
L'hypotenufcA C peur être moindre, ou plus grandcqu'url 
^uart de cercle , fans changer Tanglc doniic C , ny le coftc 
donné AB , comme vous avez vu au Theor, 9 . Ccft pourquoy 



-citde ikieune elpecé aveclangle connu C; , l hj^pocenule ictà! 
moioilirequ'un quart de cercle , ieplus grande fl ces deux an^-. 
gles (ont <fe dîftrcnte efpccc , par C0rolk i. Tbear, 1 1, Que fi le 

coftéBCeft de même elpece avec le coftc connu AB /?Iiypo- 
tcnufcAC fera moindre c^xCnw quart de cercle , & plus graijdc^» 
& ces deux codez font de diâcrençc e(pcce , pat ^^E^r/^r. ij\ 



P II O B i 1 M 1 XVI. 



CmM^dnt m ân{k AU^ , é* ^^^jf^' é$dj4m$, frémir . 

^ ' * Suppôfons que du triangle 

fpherique ABC , reftangleenB, 
on connoiflc Tangle A , Se fou cô? 
fté adjacent AB. Pour troûvec 
l'iiypotenaii; CAi on fera cckc 
i^alogie« . . 
^' ' Ç§èâm i0 SêuHs Mal , 
Au Sinm ducmflmentdfrsn^ 

Ainfi U tAngfnte du cmflt^ 
imentducBftê AB, .' 
A la t/wgente^u comfUrhem de l'hyfotentife A C. 
La demonftration en cft évidente par ?robl, iz. ' 
Si vous voulez uneautrcaiialogic, mettez à la placcdcsdcttt 
pcc0)imk»mi€$^, IgaVoif Ai ifintir , «c^f^fiiiasdti c6mf- 
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De U €ùnfiru{tiôn dêsTdilés de Sinus ^é'C. 

qu'un quart de cercle, s'ils font de differeme afiFcaion,pai; 

P » O B I. s M X XIV. 

Soppofens qiie in trian^Ic^ 

rphcrique-ABC ^rcâangleen 41» 
on connoiflè les dénie coftcQ 

AB,BC. Pour trouver Th^po- 
tenulb A C , faites cette analo- 

le sinus total , 
A u Smmdu cm^imm^duccr 

k infih Sinus dfâ cmuplemem dm. 
ufii A B-, 

Lademonftratîon cncft évidente pat TfM,%» 

L*hypotcnufc A C fera moindre qu'un quart decercJc > fi les 
coftez connus i^B, BC^ font de mcme affcdlion , &plus grande 
qu'un quart di^ i^ecde , font de diâeceotiç afteéUça^fox 
ïbe». II. . . ' 



j 
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V \ ? K O B JL «.M I ^V. 

' • fhyfôunûfju 

- ; Suppofons que' èt triangle 
fphcrique ABC, rcdângic en B, 

• on connoiflc l'anglc-C , & le co- 

• ft^'Oppofé A B. Pour trouver 
Vh^fmmik AC, &âés tètte m^. 

' ' Ainfi le Sinus du càfié AB y 
Au sinus de Vhyfotmufe AÇ., 
ta demonft ration en cft évidente par TheoK 19. 
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fal , mettez â la place des deux premiers termes Ravoir du fin us 
dclangleC) & du finus total , le finus total, &c h fecante du 
complément de 1 angle C, qui font eh même railbapai JPr(»piii£Î' 
Chaf. z. & alors vous aurez ceueauuc analogie , ... : 

Comme le Sinus msl, 
A Ufecdnti éê ccmflementde rju^kd / 

^infi4rsmus dtê tùJU ABi , ' 

' Au Sinm 4^ l'hyp9Untèfe AC. . '^^ 

l'hypotenufeA C pcuc êtrc oïdadre, ou pins grandequ'uil 
tquart de cercle , fans changer l'angle donne C , ny le cofté 
donné AB , comme vous avez vu au Theor. 9, C*eft pourquoy 
pour connoiftre Tefpece de l'hypotenufc A C , on doit connoi- 
ftrc celle de Tangle A, oa celle dti coftc BC, C^i^fi T^ngie A. 
-cftde fkiefinc elpccc avec Tanglie connu C , Tiiypoteniiie fctsC 
inoindre qu*un quart de cercle , & plus grande fi ces deux an,«. 
gles (ont de difièrente eroêcà , par CmU* u Tbem'. 1 r« Qne Ci le' 
coftéBCeftdemèmeeipeceaveclecofléconntt A B /iTiypo. 
tenufc AC (èra moindre qu'un quart de cercle > & plus arac^Cj^.' 
fi ces deUz çoftez (ont de diâeiencc e(pcce , pat J'heor* 1/ ^ 



Pjlo bl % il e je VI. 



' Suppôfons que dn triangle 
fpherique ABC , ref^angleen B, 

on connoilTe l'angle A , & foncô-- 
fté adjacent A B, Pour trouver 
rjbypotenulè C on fera Cjeter 
fnalogie* 

' çéàmmie shuis mdl , 
Au Sim$s duemflememthrMn^ 
éle Ai 

Ainfi U tangente du cmfk^ 
tnent du cefté AB, ^, 
A la tangente du comflerHent de Vhyfotenufe A C. ' 
La démon ftration en cft évidente par Prabl, n. 
Si vous voulez uncautreaiialogic, matez à la place des déu* 
jpregïiett'icraitt, ((avoif Aiifinut tjjtal , «cii^filiuf du c6m- 
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m De U confiruBion des Tdlles de Sinus ^i^c. 

qu'un quart de cercle > s'ils font de diiFercntc afFe^ion,par 
Jheor.u. 

C^nmifant Us ittat ecftez^trêHver Vhyfotenufe, 

Suppofons que du rrîanglc 
fpherique ABC ,rcdanglecn B> 
on connoiflc les deux coftcz 
AB , BC. Pour trouver Thypo- 
icnufe^ A C , faites cette analo- 
gie, 

Coptme le Sinus total , 
A M Sinus du complément^ du co- 

k inp le Sinus du complément du 
cofté AB^ 

Au Sinus du complément de thypotenufe AC. 
La demondration en eft évidente pat Probl, g, 

L'hypotenufc A C fera moindre qu'un quart de cercle , fi les 
coftez connus AB, BC^ font de même aftcdion , & plus grande 
qu'un quart de. cercle, s'ils foftt de différente aftedlion, par 
Thcor. II, 




t.* 



P R O B L 1 M 1 ^V. . 

%tant connu un angle oblique , (^lecofté àfpûfi, trouver 



Vhypottnuje. 



Suppofons que du triangle 
fpherique ABC , rcddngle enB, 
on connoiiTc l'angleC , & le co- - 
fté oppofé A B. Pour trouver 
rhypotenufc AC, faites cette ana» 
.•logie, 

Comme le Sinus de V angle C , 
Au Sinus total - 

Ainfi le Sinus ducofléAB , 
Au Sinus de Vhypotenufe AC. 
La demonflration en eft évidente par Theor^ 19. , 
Si V0U5 voulez une analogie , qui comn^ence par le finusto- 
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îal, mettez a la place des deux premiers termes ,'fçavoir du fin us 
jcleTangle C> & du Cnus rotai , le finus total, & la iècante dii 
^omplemem del'angleC, qui (ont ekimémc raifbnpar Pr«f4i^ii 
^ alors Tou$ aurez cetteauue analogie » 

^infi le Sinus dtê eàfii' AB^ / . ^. 

Au Sinus de l hypotentéfe AC. 
L'hypotenufè A C peur être moiadre, ou plus grandequ'uri 
quart de cercle , fans changer l'angle donne C , ny le coftc 



•cftdc mefine elpccte avec l'angle connu" C , Vhypotcnute fetà** 
«loîntfrcqii'im quart 'de cercle , &plus grande if ces deux an- 

gles font de différente efoece, par C^(?//. uTheor.ii, Que fi le. 
coftc BCeft de même eipece avec le coftc connu AB /iTiypo- 
tcnufc AC fera moindre cju'un quart de cercle , & plus graijdc,. 
û ces dcûx codez (ont de di&fentc cTpcce , pac . J^/n*. i , 



i 1 
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Suppôfons que du triangle 
fphcrique ABC , redlanglccn B , 
on connoiflc l'angle A , âc/bnc6r 
fté adjacent A B. Pour troûvej: 
i%ypùtaaiûi C on fera cmr 
analogie, . . 

Ah Sinffs du comblement dtVMn-i^ 

Amfi U tangente du femfh^^ 
fnentdHC$ftê AB, 
'A U tmgtntedu ccmflemem de Vhyfotmtlfe A C. 
La demottftration en cft évidente par l^robl, u. 
Si vous vôtiteaniieaiitreaiiàlogic , nncttexii la plaides d^i 
preffimkismics, l(afoi« Ai&iuv t^tal » ts^^hmàix cbta^ 
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-m De la confit uBion des Tdhies de Sinus ^ é*c. 

qu*un quart de cercle, s'ils font de difFercntc afFe^ion , pxi; 

^ PROBLIMIXÎV. 

C^nnQifant Us deux coftex., trouver Vhyfoienufe, 

Suppofons que du rrîangic 
fpherique ABC ,rc<flanglccn B, 
on connoifle les deux coftcz 
AB,BC. Pour trouver Thypo-. 
tenuft' A C , faites cette analo- 
gie , 

Comme le Sinus total , 
A H Sinus du comflement'dtê co - 

pBc, . ^. : 

Ainfi le Sinus du complément dté 
cofté Ah, 

Au Sinus du complément de thypoteméfe AC. 
La demonftratîon encft évidente pat Pf<>R S, 
L'hypotenufc A C fera moindre qu'un quart de cercle , fi les 
codez connus AB, BC^ font de même affedion , & plus grande 
qu'un quart de. cercle, s'ils fof>t de difFerehtç aftedlion, pax 
Theor. ii. 
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P R O B L 1. M 1 ^V, . 

^ant connu un angle oblique , cJ» U cofté ôppûfi,irouvef 

Vhypotenujjg 



Suppofons que dù triangle 
fpherique ABC , rc(fldngle en B, 
on connoifTc l'angleC , & le co- ■ 
fté oppofé A B. Pour trouver 
rhypotenufc AC, faites cette ana^ 

.'logie. 

Comme le Sinus de Vangle C 
Au Sinus total j 

Ainfi le Sinus du coflé AB ^ 
Au Sinus de Vhypotenufe AC. 
La dcmonftration en eft évidente par Theor^ i*;. 
Si vous voulez une analogie, qui comnaencc par le finusto- 
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V ciofitrr n ; toi 

lU^mtftoala placedes Jeux premfets tenues V^^voirdufinus 
Ar^nglcC) & du finus total, le finus total, & la fecante du 
complément de 1 angle C, qui font eii nicmc raifbnpâxPr<>^,a,ii 
Ch»f, 2. & alors vous aurcjccucaïUiC analogie » , , »' 

Comme le Sinus total, 
. A la fecante du amplement de TaitgleC^ ' / ^ 

^infi irsinus d§ê cofié AB i . 
Au smus lhyf9tm^ê AC. ^ 
rhypotenufeA C peut*£tre moiadce, ou plus gniiclequ'uti 

Joartdetcrcle., fans changer Taiigle donné C , ny le coClc 
onné AB , comme vous avez vu au Theof, 9. C*cft poutquoy 
pour conno iftre Tefpece de l'hypotenufc A C , on doit connpi- 
ftrccellederangle A, oucellc du cofté BC. Carfi l'angle A. 
•cftde mefine clpecc avec l'angle connu C ,rh7potenulc fetaT 
moindre qu'un quart de cercle , & plus grande fl ces deu» an^ 
glesfbntde dififerenteefpccc.parÇw//. uThear.iu Que fi le. 
€oft£ B C eft de mêmeeipece avecîe codé connu A B.Ti^ypo- 
ttenlêAC ièra moindre qu*uik quart dë cercle > ft'plus araa<iei. 
fices deûx codez font de cOfFerencc efpece , par > Theor. i j\ 

* p ji 0 B L E M I XVI. 

^ ' ' Suppôfons que du triangle' 

' iî)hcrique ABÇ\ reôangleen B , 
\ ' on connoifTc Tanglc A , Se fou c6 - 
fté adjacent A B. Pour troUvci: 
. rhypotenulè C A> ou fera ceitc 
, ijwalogie , 

ÇêkmmUsinttstâtal, 
Ah sims d0€m^bmenid0rénù 

Ainfi U tangente du comfU^ 
fnmtiu€0fiê AB, 
A Utangentë^iimiftttmi de rhypotenufe A C. * ' 
La demonftration en eft évidente par Proùl, n/ 
Si vous voulez uncautre analogie , mettez à fa place des déui 
prcjnicK' fermes , rjavpic du itnur t^tal , du^tiaus du c6m> 
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^ De Uconfruclion des t Mes de Sinus ^ t^c. 

rànglç Ç^9ç dn fious cotiik <8c le ûnvis tqu||AUs| Ç^tc duoômi 
pïcmcn t ic l'angle C ,,<iui font mclmp mCqn , .par Fr$f^z 
C^/*]>.i.&alorsvoa$Burçz;vcatc autre, analogie. -> ^ »: 

Comme le finus total , 
A fecante d/4 complément de l'angleG^ - ^ • , - 

Ai»/* complément de la^le^. 

Au finusdn comflementducofié BC* 
Ce cofté BC fera momdrcqu un quart de cercle , fi Ton angle 
pppbfé A cft aigu» iScplus grand qulun .quan de cercle .» £k 
ih&nc angle À cft obtus, par rfcor.io... , 

•V 

)> IL O B t a M E . X* 




" ' " '"^uppo (on s que du triangle S plie- 
A ^ ' rique ABC , re^angie en B , on 
' * connoiflc lande A,& le colle ad- 
.facèncAB. four ctôùvçr lautre 
cofté oppoS B C , on fera cect^ 
analogie, ^ , 

Cmmèii finusmtà, 
Aufinus ducofilAB; ^ 
A infila tangente de l'angléAt, 
A tangente dfê cotéBC 
La demonftcation en eit cvi-. 
aéntc par Tijiwr. lô. 

1^:. iSi Nrous Tbuleâ: line aht^é analogie, inettei à la place des 
Jeux {Hremiëri ceritiés , (çayoir àu jSnus total , & du finusdu co- 
llé AB , la ftcaiitc dttcOHtit>Icnïcht.du eoftc AB , & le finus lo* 

tal , & à la place des dctit derniers termes , (çayQir de la tangen- 
te de Tanglc A , & de la tangente du cofté BC , la tangente 
complément Ai cofté BC , ^ la tangente du complément dé 
l'angle A, qui font en niêmeraifon, par tfiff. ii. Chaf^z^jk 
abrs Voit» -iurez cetteautre analogie y 
Çanm le finus total, 

A tUjangentedn coniflmetu du coftfVCx^ • • . x 
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. ' Ceooflj BC (ètâitioMte qa'lMr quart de cercle , fi (on angle 
oppofé A cft aigu , & il fera plus grand qu'ua guart^^c cercle j 
il le même angle A eft obtus par X^forio. ' 



« A. 
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7wol5|ippofonsque dutrwn<rle 
f^lierique ABC , re^anglc 

enBjOnconnoinclangîc A, 
^ fon coftéoppofé,BC.*PouB 
trou vcf Tautte coftc adjacent 
AB ùiics cace analogie^. 




A, 

' ' Ainfi fa i-'aHgente du coflê J$ C, 

, La demonftration en efl: évidente par Theor, lo. ' - ' 
Si vous voulez une analogie ^ qui commence par le {JttûS to J 
Hal, p9ur avoir ua calcul plu$ ai(c , ttiettez a la plaèc^ âw'dçui 
prèmiers teraicf , fçavpir dcM:iaMgii^acPangle Ai ifd^fis. 
nus total , le fimis toul , & la tangâeèiluicomprcihenr ic l'an- 
gle A , qui tbm en mêoie raifon ^ par jP^*»). h, Ch^f i, &alojrs 

Comme le Sims Mal, :. v " '- -' ^ ^ A 

. ' . tangente du complément de TangUA | * 

Kinjf U tangente dis :COté B C t •* ' • * 

A « y/;?«f du cofte A B . ' ' • { 

Ce côté ABfcra moindre qu*unquàrt de cercle, fi l'hypo- 
tcnufe AC , k«>ftc»B Gifont demtew èffbâion; & plus 
grand qu'on quart de cerck, iimc de différente ^Jftaion, 
par rke^r^ti. Ctà potftquôy jpour fçavoit Pefpcce du cofté 
?A.afa«<çav©irccHedçrhypoicnureAC. Ou bien il faut 
fçavoir refpccede Tangle C , parce que eeliede fo^ côté oppo. 
fi AB doit être la même, par r^^ûMo, ^ 
^ La raifon de l'ambiguité dece Problcn» qiûcoavîem auffl au 
{rtfW.x.cft que f^tJbforj^Qn^vfi wir deux triangto icâan- 
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. 100 De U con/iruifwfHl^s T algies de Sinus ^ t^c* 

p 11. o 1 1 i il t ar I I. 

Qqnnoï^^nt ^hj/poienufe, ê» ^ngle oblique ^tromier y cofi4 

^ . .^eABC^tcdanglccn B. on con^ 

; / - :* V,-ii MÎi;iP« angle, faite cette analogie, 
r;,c' '-i^'^.t; j.i CJWMWpfe ^iW i^i^ comtUmentiéi 

p> ■:-..{}'.\\ Ainfila tangente du wMktmmd^ 

la JononibMiqn eft «viJente par ffUr j 
] S», ''û?5 XO«l«.««n«..*P«tegie, qui commencé par Je finus 
total mettez ala placç <J«, deux ptemie/s ttrmes , fçavdiir «a 
(innî,4u,coq,^eincntd«^ingJeA , & du (intistoràl. le fiHas to- 
tal , & la ftcantçdc l'angla a , qui (ont en rtjeftttt; 'tajfutt -Mi 

; Comme k sinus tpt^li r.,„ " • .i^"- ;.-.* ^ .'rjcîf c. • 

Ott Wenonettc* àlapMsedesdCHit demieti termes , SçaVôirde 
latangentedu complément de rhyfotemrfe A C , & de la tan- 
gente du complément du colïé AB , la tangente du ço*lé A B 
«clatangentedçrhypotenulb AC, qwfpWtttt iriéirtë hufiin ' 
fjr Prop..tx,Ch*f. z. pouravs» eekte»iitié*laal«X'ic ' 

Comme U S0m0t»^4 ! .' • •■1^ 



^éeoftiéiVB ftta moindre un qmrtd^ c^îfcîé,fiVlit>hote?îtlfe; 
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chapitre V. ; • . ^ let 

cercle /parce que dans ce cas l'angle C fera auflî onoinJre qn uît 
quarc deceiclc , pair T/^^or. queparTÉw.iô. fon coftcop- 
pofé AB fera moindre qu'un, quart de cercle. Mais le coftc A B 
fera plus grand qw un quarëd^ cercle, C\ rfiypoccnufc A C cft 
plus grande qu'un quarc de cercle, & l'angle connU A aigu, 
parce que dans ce cas l'angle C fera obrus , par Theor.ii, & que 
^2iThtor,x 3.fbn coftc oppoffi AB fera plus grand qu'un quart de 
Cercle, Ce môme coftc A B fera encore plus grand qu'un quarc 
de cercle , fi rhypotenurc A G c/1 moindre qu'un quart de cer- 
cle & l'angK' A obtus , parce que dans ce cas l'angle C fera auf- 
C obtus^^par Thear, 11. & que par Theor,\o^ (on cofté oppofc 
AB fera plus grand qu'un quart de cercle. 
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XIII. 




Çonmlfant les denx an^Us çhîiques , troHVsr Vhyfoîentêfe, 

IÇnornfon» qtte dtt triangle 
riqud A'B"C^ rt'fi^.nglc en 
B , on cann'oi^Iè Je? déili angles 
oblique*» CPourfrouvtr Thy- 
poteiiufe A G s fcjtes cette analo-. 

Qomme Itt tangente de V angle C, 
Au itntés tofal • 

A injî la tangente du cùmplemerit 
de l'angle A , ' 
Au Sinus du complément de Vhypotenufe AC. 
La dcmovîftration en eftitidcntc par Prcjftl, <. 
Si vous.voulczunc aoaioe«è^ qui comrfieîice par le Hnns to- 
tal mettez à la place 6t& dm» premiers tcrine'; , fçavc.r de la 
tangente de TangleC^ Ôc dii fmm total , lè fi;ui«î total , & la 
tanj;en.t€ du complément dtt l'anglcC, quifon^en mêmcraifon^ 
par Prop. 11 . Chap. t, & alors rc^HS aurez cette autie analogie , 
Q9nf$te le Sinus tetal^ 
A la tangente du ci}mpie ment de l* angle C ; 

/ infi in tangente du tomplement ds l* angle A , 
Au Sinus du cçnrplemeHt de Vhypotentéfe A C. 
L'hypotenu(è A C Icra moindre .qu'un i^xKû^- deccrcli? , fi îcs 
î^ngies connus A,C ^ font de mctne affc^tioh , A plus grande 



Diqitizc. 
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■J02 De la mftrulHM dêtTdèlés de Sinus ^f^c,^ . 

qu'un quatt de cercle, s'ils (o\\t de difFererxtc afféaion,pa^ 
rfepr.n. .. .. . • . / *' • 

P » O B I. » M.J XIV* 

fpheriqae ABC ,re3angîeen 
on contioifle les ' jdeok cofte^ 
AB , BC. Pour trqofer Thypo.. 

renuft- A C , faites cette analo- 

• • » • • • 

Comme le sinus total , 
A M Sstmsdu umflemeftt'éUê cûr 

féBC; 

' Ainfile Smm du cmplemeM du 

•Au SfUUfdu em jflmmi 4ê thyMennfe AC. 
La demonftration en cft évidente pat FroU, S. 
l'hypotcnufe A C fera moindre qu'un quart de cercle , fi les 
codez connus AB, BC^ font de même afrcdion , & plus grande 
qu'un quart de^ c^cle, s'ils ÙH^t de di£Fereiuç aâe^n^ pa^ 
tbior, XI, , 




r 



« ♦ 



Suppofons que dù triangle 
fpheriquc ABC , re<f^dnglc en \ 
• on connoîfle l'angleC , & le co- 
' fté,opjpofc A B. Pour trouver 
rhxpotuMiiè^C» &ités cette ans?, 

Amskmsmal'^, r ' "^^ 
"'^ Ainfi le slnm^dktdfié AB ; 
Au Sinus de Vhyfùtmufe AÇ,, 
La demonftration en cft évidente par Theor^ 19. 
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, . . .. 

lU ) mràte à la place des Jeux premfets termes /ça voit ia Çnus 

i!crângleC> &clûfinustotaI, le finus total, & la fêlante du 

complemem de l'angle C, qui font eh mcmc r^ifbn par Prof, jiij' 

C/y^p.z. & alors vous aurez ccucauuc analogie I ; 
Comme le Sinus iotaly 

A laficante du complément de Vaf$gleCi ' / ^ 

:^inji le Sinus du €ùfté AB ^ .^^ 
Ansimut^ lhjpmw4ê AQ. 
l'hjrpotenufei\ C peut-être mcmdrejOuplus grande qu*t!il 
tqnartdetercle , fans changer Tangle donné C , ny le coftc 
donné AB , comme vous avez vu au Theof. 9. C'eft pourquoy 
pour connoiftrerefpecederhypotenufc A C, on doit connoi- 
ftrcceJlederangle A , oucclle du coftc BC> Carfirangie A- 
■cftde mefine elpccc avec l'angle connu C , rhypotenulc feiaT 
inoindre qu'un quan de cercle , & plus grande d ces deux atiA 
gles (ont de diftcrentc crpccc , par Cm//, i. Theuf, % (W fi , le 
cbftéBCeftdemèmeeipeceaTeclecoftécannu AB /?}iy{>o. 
tenuleÂC fera moindre qu*uii quart de cercle > & plus ç^rande^. 
fi CCS dcûx çoftez (ont de dlfFerentc cfpece , par Tbeor. i/- . : 

♦ > 

P * O B t E M B XVI.' 

Cmmoifiim un ghlique , -cûfié adj4ieem , trièvi^ 

' . • «. * ^ 

' ' ' " ' Soppelbns qué dn triangle' 

lî)licrique ABC , reftanglè en B , 
on connoifTe Tanglc A , & Ton c6 - 
fté adjacent A B. Pour trouver 
rhypotenufi: £ oa fera ccttr 
i^alogie, 

Çmmi le sinus mal. 
Ah sitmt ibeemflimemdeFmiJi 

£i tsngfnte du comfle^ 
eémedmeêfli ABy 
A ta taàgmti^Uêtmitefmi 'iéfhyfotenufe A C. * 

La démon ftration en eft évidente par Pr^?^/. iz/ ' 
5i vous voulez uncautre analogie , mcttezà l'a placcdcs deux 
prcittier* fermes, Içavoijf *4 Jînw t^tal , «c dAfinusdii cbm- 
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* 

tù4^ Veîd confiruSthnieTi'idfhf de Sims ^C^^ 

plcmcnt de l'angle A , lafccanic del'ahgle A , Je i^nus total, 
qui font en mcrnie raifon , par Trof, n. Chuf, j,, ^ à la pUcc dç:S 
Uciu dcruiers termes , fçavoii: de la ungèiuc du complpiiielic 
du coilé A B, de de la tangentedû Complément dç Tb^ppt^nufe 
AC , la tangente dcl hvpotenii& A Ç , & la. tans;e)uç du cods 
AB , qui font en miftie raifon pa^: Pr^f . ti, • Ch^t» i« p91^ ^vok 
cette autre analogie. \ - 

Comme le ^inus to^al, 
i4 U fecante de V angle A 

Ainfi la tangente cojlé A B , 
A U tangente de l'kyfoienstfe A C« 
• L'IïvpotcrtUfe A t fera moindre qu'un qqatt de cerçlç» |ott 
<^ tecoftécOnWA.Blcraaioindrequ*un quart dç cmj^^ f( 
"langle connuA Vigu , parce que dans ce ion coll^ oppo^ 
A BJera auffi moindre qu'un quart deçerde, par ÎT^^fcf» io« . 
& que par Thcor. u. rbypotcnufc AC doit cftre moinorequ uu 
quart de cerclc,ou lorfquc le codé connu AB fera plus giand 
qu'un quart de cerck , & l'angle connu A j obius , parce que 
oanscecasfon coAéoppoffi B C fera plusgrand qu*un quart 
dcccrcle> parX^^«r,JQ.&jquCp?tT*f^^ if. J'hypotcnufe AC 
doit eftre inoindiicqu*un quart de a^de. Mais âle (êra pki^ 
grande qu un quart de^^rçlr « Iprs qpç k V«}fté çS9f^m A B 
mbîntire qu'un quart de ceriçlc , 9^ l'i^ngle connu A obtus » ott 
lorfquc le collé connu A B fera plus gra ud qu*un quart de cer- 
cle, écT angle connu A aigu, parce que dans ces deux cas les 
céftcz AB, C rcqcontrçcant de difl'ercnte efpccc , par 
Theerao^ ceaiûfiut^qii^par Theifr. ii. Vliypotcuuic AC icta 
fitaptus gran^^ q|)à*|ini|uâh 4^ Cprcle, 

S Id N III. 

m Calcul des Tringles S^hcriqutis 

Koos chercheroiisic^ Dro^ii^^ 
cÊicz , comme dani» le cWpiW piaçoftJcpH. 0| <|)iPMaeie cal- 

cul cft toujours lemefn^, (bit quçlf fejrpco4kilUltt«Mlibe 
eh dedans ou cadohors 4u tri^ingle, qous nous ÇQntmWOÊÊr 
à*m iiiangk»oti la perpendiculaire combe en ^edans. 

* 

V 
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tCMn^antdeux ângUs] é* le cofté d'entre 

Mijiéme angle ^ 




«Suppofons qqe 4lt tdahgle 
Sphcxique ABC, ofUMmoiffc 
les angles A j|c B,*lc cofté 
compris A B 5 Powr trouver le 
tfOifiémeanglcC îtire55 d'un des 
angles connus comme de A jfuc 
fon cofté oppofc BC, la perpen- 
diculaire AD^ & faÙ£$i;ces âcvk 

Comme le Slnm tPial^ 
_ . « MzSkim4iê sonAlemim ifk 

A w fof^te du èmplementde Sangle B A D, 
L'angle BAD étant connu , l'angle CAD jfcraauffi connu. 

Comme le Sinus de l'angle i> AD, , * 

^* "AuSimsdePsngle C A D 5 

' \ Ainji k ^inusduçgmflementderAnj^i^ 
AtiSiMês dHcomfUmfnt Cm 

i^dpiiionll;rajdpn4ela^itinkre analogie eftévid^|e pat !â 
>r«>C tf. delafedion jprctjcdcnte, «c c*lledc la féconde analo- 
gie fft manifçfte par Theor. 24. » . ' '"l? ^ 

• - P d B t B M B\H. 

$uppo(bn^ ^jjc ^tt Trianr ' 
gle Sjpçrique ABC ; on con- 
. noifle les dciix çôftcz XB^ 
AC,& fanglé Koppoflfati 
cofté connu AC, Pour trou- 
ver l'angle compris" A , tirez 
de cet ajigle A , fur fon cofta 
oppbfé B C ,1a pérjpen4icu- 
fcîrc A D , & fîiitçs; im 4c W 

O 



? ^ 




Êp6 De U eonftmSthn des tahUs dt Sinus ^ éc^ 

Comme le sinus tot^l , - 

Ai^ Sinus dié complément du coJ{é i 
. • Ainfi la tangente de l'angle h ^ 
'A U tangente du complément de l'angli fi A D» 
: ' ^ CommoU Ungente du cofii A C , ^ 
A^U tangentê dtê eçfté A Bj 

' Aifl/ï U SÎMMs dm ecmflemeni 4^ tangb B AD, 
AWhutidM comfhmmt de tangù CAD. 
Lesàftglcs B AD , C A D , cftant ainfi connus , l'angle C A B 
iëra auffi connu. *' _ ' 

La denionftration de h première analogie , cft évidente par 
le FrohL 6é de la fedion précédente , âc celle de k daxxiémc aiu* 
iogiec£taiâiiifeltepa£ TibMr.x/. 

\ ' P I. O^B- 1 B H B III, 

Çonnoiffam deux sn^les , é* ^ coflé oppofé , trouver h troijiém 

' ' * ^ • . 

Sc?ppo(bns que dutrian^ 
gle Spherique A B C , on 
comloilTe les deux anglà; 
B^C, & lecofté AB op^o* 
fi à 1 angle connu C.Pour 
trouver le troificme angle 
A; faites-en tomber lur 
fon coftc oppofc B C , la 
perftCAjctoiUtfe AJ>,Sc 
, Élites ces deux analogies. 
Comme Usintêstotélf * 
" , "Au Sinus du conftemen^dttcStiA 
Ainfi la Tangente de l'angle 3, • 
'* ' ^ A la Tangen je du complément de l* angle B AD. 

Comme le Sinus du complément de V angle B « ^ 
**. Au Sinus d fi complément de l'angU Cl ^ 
- * A^fi le Sinus de l'angle B AD, 
Ausàmtde l*angU CAD. 
Les angles B AD , C AD e(h^t ainfi connus^ langle BAC 
fitaiBttlSèôimu; ' 




L.iyui^ijd by Google 



' Chafttre Y. • iqjl 

La dewonftratîon de ]La premicre analogie eft évidentcpar le 
TrobU ^ de la fedion précédente i 4Se cdietie la deuxiéiQe ana. 
logieeftmanifeftepax X/vM^ a4, 

P » O 8 l B « B I V. ■ 

<>imrifiam deux coHez , /'/«^î^/i? c ^?»ï;^riV , tmtver tun des deux 

suttes angks. ; 

Suppofôns que du 
triangle (pheriqoc ABC» 
on connoîflè les cofles 
AB, BC&langle 
• qu'ils comprennent. 
Pour trouver 1 un deff 
deux autres angles A,C, 
comme C, tirez de Tau- 

. ^e.aogle A , fur robe*. L 
téoppofé BC, la per- 
pendiculaire A D, de fiiU 
tes ces deux analogies, 
• fXomme le sinus totale 
Afé Sinus dn cemflemMt 




dâ V Angle B ; 

Ki9^ U Mngentedu cofté A B , ^ 
AUumientedféfeffmau B p. A 
^ LtSegBÊKkt hD eOatkt ainfi conni^le ferment C D ftra auIE 

oniniw ' :r*^' ^ "* ^\r^ 

Cmmm U Smm duSegnmi C D^t \/ 
Au Sinus dtifegmmiBX>^ - \ :t 

' : Ainfi la tangente de V angle B » \/* / 

A la tangente de V angle C, ' * » * 

La demonftration delà première analogie efl évidente pAt lé 

PftfU. ir^dela Sedion precedeiue^&cel^deiadeiiziémÈa ana* 



k^eft manifefte pac Xhiçf, %%. . 



1 
4. • 



- 4 



O 4| 



VfSiVe la con^irucG^n des Tahîès de Sinus^ drc^. ' 



• ♦ • » 



C^noijpini deux cofiiz , & m imgte êffofi , trHtvit hm^ Mffr 

Suppofons que du crianglé 
/pherique A B C, on connoiliè 
les deux cotez AB . AC, & 
glc B oppofc au cofté coontt 
AC. Pourt#ottTcrrangleCop- 

J}o& il 9»ttt CbStjé connu i^B/ 
ahes ^tt« analogie , 
Comme k Sinus du côté , 
A« Sinus de V angle B X 

Auifi le Sinus dt4 coté A 
Au Sinus delan^^ \, 
b dQÉnonilrati^eneft évidente Tib«0^^ > * 

0-. 




f^ Ko 9 l a ii;b VI» 




lafomm^dof mêmes Sinu$ ; 
' Ainfi la tangente de la miti^du coiii B C , 



Pour trouYcr par exem- 
ple Tangie C ^ xlu érian- 
^li^lM^ttc.A^ >.d(ftÉt 
les trois coftez bnaSÊf»^ 
t>^Z(^OfifiU5^ dicdvexdc 
ilmgie A ^ cmimti^ole , 
l'ârc de grand cercle D E, 
qui coupe les co(htt pro- 

f> ^ &it0^<e$^ ces ^deiixf muio- 

Cmme la différente de* 
Sinm d» cemflmetu des ci'. 
telA B, A C, ^ 
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. A.t0témt^tid§.laj?9gtti^ de U fîmmêdefMffs BF^ CF. 

Si Je la moi'tic de la fomme des arc s BF , CF , qui vient d^étre 
çon nue par la précédente analogie, ou oftcla moitié du cglU 
Çft di^woce ^ i)a aurale^pciii t arc Ç f , . ; , ; .-i 

J\ 10 tangente du ço^Ument du eofie A , • v . • 
Ainfi i0 t4n^gnt/di cmfdement de tiuCt^ ' ' 

Four démontrer la première analogie, on confîdcrera que 

dans le triangle! DB ^rcdanglecn D , le finus total cft au ûnus 

delangle F,commelc^ous.dju coftéBF^aujinus ducôré BOpar 

1 heof. i ^. & que dans le jtp^gle |jgC» rt^làiTg en E , le finus 

loral cfl au fin us ditimémc angle cpprmelefinus du côté Ç F, 

2ulinu$diiçofté CE.5Ç;Ç|(ljoJarciuo7 Ic^iiiUfiiu coftéBF.fcraau 

fini^ du cpfltc B^Di^ (;oinn>e le finus du cbfîéCF.au finùs duxôté 

CE,<cëh permutant,le finus du cofté B F cfl au finus du côtcC F, 

comme le iinus du cofté BD complément du coftc connu AK, 

au finus du cofté C E complément du coftc connu A C , & ea 

composant & en divifant on tonnoiftraquc laibnûiaicdcs finus 

^es arcs BD , C E eft âu<fiMs de BD , cidorme la foin^iécks finus 

des arcsBF, CF, au finus de C F^^âe^a^l^micedes itnus 

^es aces BP, CE , eft aïkfiftlB-de C(«D<«^«OKAiib hiJSSkKcnce 

oesfinns des arcs BF,CF ^a««fiito!nleCF : C eftpourquoy par 

^g^t^jon connoiftra que la fomme des fi nus des arcs BD, CE, 

*ft à la différence des mêmes finus comme la fomme des fnms 

dcsarcsBF , C F, à, Ja différence des mêmes finus , & fi 4 la 

p^acc des deux premiers termes, on met les tangentes de la mpi* 

^ié(ieia^^(nine& deianiomé de la diiFerencé des deux àrcs^ 

S^i fi>ntQi mefine raifon p^r Timf, x4, on connoiftra que n 

diiFerence des finus du complément descoftez A B^ A C cfl; à 

^ ibmme des mêmes finus , comme la tangente de la moitié 

dehdifFcrenceBC, ies arcs BF, CF, à la tangente de la moitié 

Je la fcmme des oiêoies arcs B F, C F , Ce qu il faloit demoa- 
ircr. 

La dcmonftratîon de la féconde analogie , Ce trouvera dans le 
triangle re^angle C £ F » dans lequel il a efté démontré au 
FfûU. 5 .de la Seâion précédente /que le finus total eft à la tan- 
gente du c6(é C E epfn^ement du cofté AC » comme la tw 

r 
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îio De la cpnftfucfioH dtstAhUs de Sinus^ 

gente du complément de ThypotAiife C F , au fiotts 4tt caitt» 

pjemt m de Tangle C . Ce qu il faloit démontrer . 

Cet angle C, a eftc icy fuppofé aigu , car s'il eftoit obtus , il 
faudroit ôter dciSo degrez les degrcz & les minutes qu on trou- 
fcrpicdansla première analogie, pour ayoir la moitié de la 
fommedes arcs B F , Ç F, parce que dans ce cas lalbmmç des 
arcs B F, Cï , deviendra plus grande qu tin demicerdc, comme 
il eft aiffi à dctobfitfcr. j 

La Méthode dont ottfc ftrt eotiununementpour reioudtece 

Problème eft plus commode auc celle- cy .parce qu'on la peut 
aifemcnt pratiquer par logarithmes , bien que fa dcmonftraciou f 
foit beaucoup plus difficile. C'efl: pourquoy je me coiitentcray 
d>n expliquer icy fmplement la pratique. 
-4ioû»cnfcmblcles trois coftez connus, Scoftez de la moi- 
tié de ieut Ibinmé diaciui des deux codez qui comprenent 
l'antrie qu'on cherche, bômoieîcyles deaxcoftez AC ^BC^un 
après 1 autre , pour avoir kursdiftrcnà^. Ajirés cefci fiitesccs 
deux analogies. , . 

* Au Sinus! detm^disdêMJf diff^ttumi 

kinfiUS'musdetaumiigmm^^, . 

^ K un quatrième Sinus. l . - " 

. CammeU Sinus del'autre cof^ê^ - : . ■ . iï ?' - ? 

u - ' AuquMtriifi^ Sinus irâmiéi i.' ' • — ^• 
' Ahfi le Sinus totale 

A m/eptiefim Sintês. - ' m 

*' Ce fcpticmefinus étant multiplie par le Cnus total, la racine 
quaitfc du produit , fera le finusdç la moitic de l'aride qu oa 
wrche. 



c «i« * • • 
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dhàfitn V. 
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<^<fnnoipâm deux aniks,^ un cofté ojifoji, ttmver l'sme cofté 

Suppofbns que du triangle 
fpherique ABC , on connoif- 
fcles angles B,C , & Je cofté 
AB oppo(è à, langle cônu C • 
Pour trouver le cofté A C op- 
po(ëàrattct6angte connu 
bites cetteanalogie , 
' GcmmU S mus de l'angle C, 
Au Sinus du cofté AB. 
Ainfi le S tu h s de l angle B> 
Au Sinus du coftt A C. 

. la dêmonftratîon meft évidente par Timr. 41. 

Le cofté AC peut eftre plus grand , ou moindre qu'un quart 
de cercle , (ans rien changer, parT^^<?r. 9. Ceft pourquoy 
pour le uouver , on en àoit neceiTaireaienc coanoiftce reipece« 

- . r P 2L O -9 s M I V.I II. 

r ■ ' . • . ... . 

JSTiM etnmu l$$tm$ âni^^^^^f^mn UquAtàn^nàfé desmez, 

Soppofons que du trian- 
gle fplicfique A , B , C , On 
cojinoiUc les trois angles 
A , B , C ^ Pour trouver les 
coftez, tirez de Tun des an- 
gles, comme de A, fiir (bn 
cofté oppofé BC , la perpen • 
diCQlaireAO,&. faites cette 
analogie , ' ' 

Comme la fomme des Sinus 
g ç du comjUment des deux a»* 

A la différence des mêmes Sinus- 

Ainfi la tangente de la moitié de IsngU B A C 
Almaangente delà moifH ^ ^ évince des ditêiC éUgUi 




\ 



ni De la consiriUtion des ^ ^ks de Sinus ^ é-c. 

Si on ajoute ce?te moiriéà la moitié de l'angle BAC, qdt 
cft connu ^ on anra le plus'grarrcl angle CAD,&:dans cha- 
cun des deux trianglcs,reâanglcs AD H, A D C, on ponrr^. uoh- 
ver par Vrohl. i^. de la SccHiion précédente , les coflez AB^ 
A C , & pi£kFrobL 9, de la me fine icâîon, les iègmeusBD» 
CD«& P^^coAfëqQentkcoftcBC. 

• . '^ourdemoQttet cette analogie, on confiderera.quepiiîiqiie 
le fiiHis del'angle B AD» eU au finus de l'angle C A.JÎ> , commé 
le finus du complément de l'angle B , au fittus du coaiplemenl 
de l'angle C par T^wr.i 4. on démontrera comme dans le FrobL 
^, cjuclalbmmedes finus du complément des deux angles 3 C\ 
efl à Icut MifFcrence , comme la fomn^edes finus des deux an- 
gles BAD>C AO, â leurdjâerence, & fi àlaplacedcs deult 
mrnieis termes on met les tangeatesd? la moitié de la (omme 
&d^lainOitié4^bdifFerepcedesdeiizarigiesB A C AD , 
nuilbntenmeQôeraiion par Theor.%é. en connoitra que la 
lommedes fiaiiidliCOMiplement iéi dm ÉngfoB , C , eft i 
leur différence , comme la Tangente de la moitié de la iômme 
des deux angles BAD, CAD, ou de Tangle B A C , à la Tangen- 
te de la moitié de leur différence. Ce qu'il faloit démontrer. 

Nous avons icy fuppofé , que la perpendiculaire AD tombâ 
àa dedans du triaiiigle, mais fi cHetombeen dehors , TanalogU , 
précédente iè changera en celle-cv. 

Cmme U différence des Smmdm tmfUeimmdes dett^ iHU* 

A la forrme des tnefmes Sinus • 
^- Ainfi Uiangente de U moitié de V angle B A C, 

A UiM^femê de U nmùé de l^lemme des deféx angUs B AD^ 

CAD. ' • • * , 
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Pkobl imb IX.' 




Suppofons que du triangle 
lpheric|uc A B C , on connoiflè 
tes deux coftez A B, B C » 8c 
Tangle B , qo'âs comptenént. 
Pt>iir rrouycr le troifiéme cofté 
AC, tirez i l un des deux co-. 
ftcz connus , comme au cofté 
B C,dc fon angle oppolc A , J« 
perpendiculaire A D , & faittf 
ces deux analogies*, 

Cfi$ame h finm Mal, 
finus duim^lmtnt de iangk 9^ 

Le fegment B D cfcuit aiiifi èonnu , l'autre fcgnacm CD fera 
aufli connu. 

Comme le Jînm dHeofhpkmntâufegmimBD , 
Af4 finus ducomflementdtê fegment CD, 

Aiftfi le finus du cemflement dncotiA Bi 
Au fihms du ccmplei^untdutitiAC ; 
La demonfliiation de la ^emiere analogie eft €nàtn\c fSLt K 
9fM. II. de la Seâioii précédente » ftcellede la (econde ana- 
logie eft manifeftc par Thwr. ij. • 

Problimi X. 
Çonnosjfantdeux^niles ^^mioUof{êfijtrom)irU citi sdjacent^ , 

Suppo(bn$<|ue du trian-^ 
glc fphcnquc ABC, on 
connoiflc les deux angles 
B,C,& le colle AB oppolc 
à l'angle connu C. Pour 
trouyec lecQfté Jb C adja» 
cent aux deux ajdgiescon- 
nus B.C , ttrez^luy defi>n ^ 
angle oppofc A , la per- . 
pcndiculaire A D, &faitM 
ces deux analogies I 




114 'De la con(lruiim des Tables de SittUs^drCé 

Cmm U finoitûiMl, 

Ainfi U tsftgmit du eèté A B, 

A la tangente du ftgmtnt B D, ' 

Comme U tangente de t angle C, 
A If^ ttmgente de l* angle B ; 

Ainfi le finm du fegment BD, 

AufiiMisdufegjmnHCDm 
les fignienâ B D, CD ,cllant ainfi connt^ k coft^ fi 
qtt*oa cherche , fera auffi connu, 
la demonftration de la première analogie eftéridenre par le 

^tobl, u. de la Sedion precedcncc, & celle de la féconde analo- 
gie eft manifcftc par TÎ'^ar • ^u 

Px.QB^fiMa XL 

Connoijfant deux cotez» , é» ^H^^ offofl, tfûitver k ttoifiepm 

cofié, 

Suppoiôns que du triangle 
(pherique A B Ç , on connoifiè 
Je$ deux codez À B, A C, ftl'an- 
gle B oppolc au coftc connu AC. 
Pour trouver le troifiéme cofté 
B C, tirez luy defon angle oppo- 
A • k perpendiculaire A D ^ & 
£utes ces deux analogies. 
Cêmmê U finmt9Uil% 
Ah finmimcm^tmmdêPm^ 

gUBi 

Ainfi la tangente du cofté AB , 
• A la tangente dté fegment BD* • 
Comme le finms dtè complément du cofté AB, . 
Am films du comflnnem du cofté A C ^ 

Ainfi lefinusduemplemenidufegimutBDy 
Au finusdu emfkmem du fegtmutCD. 
les fegmens B D , C D , eftant ainfi connus» le cofté B C 
qu on cherche ^ fera aùffi connu. 

La demonftration de la première analogie eft évidente par le 
TrobL u. de la Sedion precedcntc,«c celle delà (ccopdc analo- 
gie cftfnani&^ par Theer. a|. 
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ConmiJfantdeHX ^ngUs, &le cofté adjacent ,msmrl'md€s dsMX 

Suppofbng que du triangle 
fphcriquc A BC , on connoijîc 
ks angles A,B, &k coft4 ad- 
jacent AB. Pour trouver Vm 
des deux* autres coftez. A 
B C, comme A tirczà 
Vmm cofté B C defon angle 
oppo(ë A , la perpendiculairç 
AD,6i faites ces écuxafiaki<> 
gics. 

Comme le Sinus total , 

'AinfiUtMnpmê dêfmê^ 
^ A UtMgmi£$c0nplimmdgVangkn4D* 
L'angle fi AD cftant ainfi connu , i angle CAD fera aufli 
connu». .... 

Comme le finiés du complément de l'angh CA Z>, m 
Au finus du comblement de l'angU fiAD^ V * 

Ainfi la tangente du côté AB, 
A la tangente du coté A C. 
La demonftration delà première analogie eft évidente par le 
Trobl, 6. de laSeâion précédente , & celle de ta lêconde ànalo^ 
gîe eft manifcfte par The&r. «4, & par ^rof, i Chaf. 3,. 




K^BREGE' DE ^J'ESTioN S 

Afirmomiqucs . 

ï.'FJTant connue la plus grande obliquité de rficiipcique, ^ 
' XlladiftanccdaÇolçilau plus pioclvc Cquinoxe , uouTtr £i 

^ declinatfofu 
Cmm$ lê fimit mal ^ 

Ainji U finus^ êU h fkis Miquiti , 

Au finus de lu declinaifon qiion cherche, 
Xa plus grande obliquité de TEcliptique cft à prefent' d'envi- 
' ion 13. 19. Sur laquelle pac coi^ifequeac iJ faut opérer po^ 

les declinai(bns ezaâes. 
1(. £cant connùê'la plu5 giandeobliquitc derBcliptique , & la 
* étdiosj&n du Soleil» trouver le lieu du Soleil dfins l'fi^ 

cliptiquct ' 
Cmmhfinms di Uflm granit MiqmUii tEcli^ti^ue , 

Atéjinus delà declinaifon du ^çUili 
Ainji le finus total, • . 

Au Jinusdela difiance du Soleil au plus proche E^uinoxe, '* 

£canc connue la plus grande obliquité de l'hcliptii^ue, ÔC 

la diftance du Soleil au pli|S pioche B^uinoxç, trourerfon 

a(cenlion droicç« 

^ ' \Ai$ finm du ion^ttmtfiÊ' if Ufbês grandie Miquhit 
AinJi la tangente de la diftance du foleil au plus proche equinoxe, 

A la tangente de l Afcenfion droite , ^« V» cherche. 
lY. Etant connue la plus grande obliquité de l'Ecliptiquc k 

la declioaUbn du Soleil, trouver fon alceniion droite. 
Cmmi U finut wal, 

•4 la tangentedaU de^tmaifon dte fcUil ; 
^Unfii ta tangente dtt cem^mmtt A la fUet grande Mifm$ é, 

Aufintàs^de Vafcenfitm droite qa'en ehertbe^ 
y, Et^'.nt connue la plus grande obliquité de l'ÇcJiptiquc, Hf 

la diftance du foleil au plus proche EgiiinoxCjtiouycr 

gle que fait rEcliptiqucaveclc Mcjçidiçn^ 
Qimm 1^ finns tetal ^ 



de éfue/Hons ^Jfronomt^ues. tîj 

'A»finusdfêcom^lemgmdêU4ifiançe(UfoUU émfm frûtbê 

eqtéincxe ; 

'^np U tangentede la fins grande êhliqtêité , 

A UtangenHdu cmtfUmentdi l'angle qté*en ekerehe, 
y I. Etant connue la plus gxânie obliquité del' Ecliptique, êc la 
declinaifen du (bleil, trouver fanglc que ruliptique faic 
avec le Méridien. 
Comme le fi nus du complément de la declinaifon du Joleil^ 

Au fi nus total ; 
UiinfiUfinus du complément de la plus grande Méqmtê^ 

Au sinus de l'angle qu'on cherche, 
VI t Étant connocreievation du Pôle & la decIinài(Qn du Cokû^ 

trouver (on ampUtude orientale ou occidentale, 
Cemme le sinus du emttptementdefelevaiimdHF ele^ 

Afismusdeladeclinaljindsê fûleil^ 
Ainfi le finus total 

Au finus de l' amplitude qu'on cherche, 

VIII. Etant connue la difbnce du folcil au plus proche Eqi^i- 
noxe de ià plus grande ampiitude^trouvcr le$ auç;es ampli ^ 

' tudcs, 
Cemme le smm total, 

JufinsêsdeUpbisgrambMsnUiindêdHfitiit^ 
'Ainsi ^ sinus de fa diftanee au pus frœhe eqmnoxe^ 
Au s 'mus de r amplitude qu'on cherche, 
11 cft facile de trouver dans la fphere la demonftratlon dt$ 
analogies précédentes , mais ceUe-cy a iàdemonllracion partît 
culicre. • " 

I X. Etant connue la decUn^Ubu du foleil , êc Télt ration di| 
Pole« trouver la différence a(cenfionelle» 

Cehsnee le sissus total , 

A h tangente delà àeeUnaèfon du folett^ 
Ainsi la tangente de Vele^atim du pôle. 

Au sinus de la différence afcensionelle qu* on cherche, 
X* Etant connue l'élévation du Pôle , & rlicurc du lover ou du 

coucher du loleil > trouver deciinailôn» 

Oémme le sinus total, 
à.u siuHsducomhUimnt delà diftance du folcil ate usi^l 

tJnsi la tangente au complément de l'elevatien du Foie , 

A la tangente de la deeUnsùfeee e^u^on chenhe^ 

XI, Étant connuç 1 eJCYation dn pok , la decUnaifcn , &la 



IttWw dB (bldl , fftmver l'heure du jour; 

ces dcu/«aiogie7" " <ï«««e„ces. Apr« ceJafaue, 
1. C««M Uàm$s4»umfUment de l'élévation dutoU. 

Âmsiletmm de l'Autre differmu, 
A un quairiefme sinus. ' 

^. Comme le smutdt Udiftniutdu JthU Mm ptt$. 

Au sinus totMl f 

A i»si le quairiefmttmm trmU, 
^ un Çefti^mt mm. 

««ÎÀlT"'"Pj"**?''P"^'"'''""'P"'«'^""' total, la racine 

Al folcil au midy dans les dcgrcz de l'équateur , JefqueJs étant 
xedu.ts en temps on auracn WcsUdiiîance do foldlau mklï 



AimiU smm m^J , 

A« thmsdHtmpUment de l» difiancedufoUil au midy. 

^ i,:„f ""j ^°""."^ J"^'^^«'ondu pôle , Ja dedinaifon, & la 

«auteur du foli i] . troiii.<.r r^., l * ■ 

tioi 



hauteur du folcil. trouva fon azîmnth, • 
Ajoutez enfemble ces trois chofcs-k complément de râew- 
r,ndupole, la diftanced» foldl«,poIe, &Ic complément de 
k Aatttenr du fole.1 & 6,^ feparémeStde'la moitié de leur fom! 

hH^lTf^^J^'"" P*"*^ & le complément de 

&d^/:Sog*r*""^^^^^ 

Amfi lefinus de l'autre df^ence, ' * 
A un qtêatriefme finus^ 

z. Comme lefinus duceinpkmemdi U h^eur diéSokih 
Aié finiês msUi ^ 

A.»»Ji kif^triefmif si»HS trmvé , 

"à • 
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A m ftfti^mt skmt. ' ^ 

Si Q» multipliece feptiéme finus parle fînus total I. 
«ÏUatréeduproduitfetalefinus de 1 moi J'/i! 
pleil au feptentrion dans les devrez de ^ ^" 

Pour trouver 1 azimuih duiokil ao temne ^I* z 
faites cette analogie . ^qmnoics , 

Cêmme U sÎMts total , 

A U tangêm9 de VeUvMtim du fiUtl 
Ainfi la tsn^mte diMevatian du foU , 

^fr fcÏn T^'^i* ^^^^"^ ''«^^^^'^ 

Par lemoycn de cette queftion on trouvera aifcmcnt Ja 
dimifon a;un plan par un feuJ point àoaA>t^^^^^ 
avons enfeigné dans nôtre Traité de Gnomoniquc 

Icilaumcndicn en heures, troaw Tare dcrhorizon com 
pnscntrdcccrclchofaircackmcridicn. 

AufinusdêVekmMkndufoU, 
Ait^is$angente de la défiance dufoUiUti méridien, 
A la tangente de l'arc qu*on cherche. 

Parle moyen decette queftioaon déciiia fkcilcmcnt & ayte 
jtifteOe un Cadran hoiilontal , parce que ces -arcs de 1 horifon 
font fcnfiWend^^^ h^^^.^^^ ^^^^ « 

Mcfidicne, Or puis que nous femmes fur cette matière nous 
ajofltctoiis encore icy quelques qucftions trcs.curieuiès & ircs- 
ueiles pour la defcriptipn des Cadrans. 

XIV. Etant connue Velevation du pole & lâdeciinai&nd'ttn 
plan vertical, trouverrdcvationdupok ûircc plan. 

Comme le fi nus total , 

Ah sinus dn cemflementde Velevation du pole; 
Ainfi le^sinus du amplement de ludeclinmfm dupUm i 
AU sintis de Ubuuteur qu'en cher Ae. ' 

XV. Etantconnuelclevationdu pole. 8t la dccliuaifoji d'un 

plan vertical, trou ver Tanglede la 5ubftviairc avec la Aleri. 
dicne. *• ataw* 

Comme le sinus total , 

Au sinHs delà déclinai fon du plan 
Ainsi la tangente du complément de l'elevaisendu pele, 

A U tungente de l*MgU qu'an cherche. 

C« angle étant connu, l'angle de Téquinoxiale avec rWi. 
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tÈ$ i^hregé de queftions Àfirônomt^ues. ' v 

^ntale fera aiifTi connu , parce que ces deux angles lonc cgatfk 
daiistouceforcede Cadrans. 

2VI. Btant connue Televation du pôle & la declinaifon d' 
plan vertical ^ctouTcrUdiftance du inetidien du lieuatt 
i!idien du plan. 
C^mmB U sinus mmI, 

Kté s'mmdttelevutimdu fohf 
Ainsi la tangente du complément de la declinaifon du plan , 
A la tangente du complément de la diflance qu'on cherche, 

£tant connue rdcvation du pôle & la de clinaifon d'un 
plan vertical > uouyex Tangle de la ligne de iix heures avee 
la meridicne. 
€^mme le nmss tàsal. 

Au sinus de lu dedinmfm du plan; 
Ainsi la tangente de Pelevatien du foie, 
A la tangente du compUment de VungU qtien cherche* 



I 
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95148.44 311713.17 
95^39.58 3^^399>9 X 
} 11087.11 

31177^.09 
311463.;} 



^310.17 
95501.4^ 
II 'i^^:9î-f4 



7Z Grad. 



$ecaar. 

532.550.95 

331144.44 

331938.53 
33X633.10 

331318.47 
331014.31 
330710.76 

330417.78 

330115.39 
319813.17 
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95130.71 
9J111.83 

9J1I1.94 



8 
7 



5 
4 

I 
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95104.04 

95195-14 

95i8^,.i5 



95177-31 
95168.38 

95159-44 



311151.54 
310841.10 

)io5ji>i 3 

3X011X.9I 

309914*16 
309605.96 



95150.49 

95141-54 
95131. 5^i 



95113.61 
95114.63 
95105-65 



509198.31 

308991.11 

308684.68 

308378.69 
308073 15 
507768.55 



319511-34 
319111.68 

12.8911.60 



318^11.09 

318313.16 
318014.79 

5x7717.0^ 
317419.77 
317x13.11 



31^817.01 

316531.49 
316136.51 



315941.11 
315648.15 
315354.96 

315061.11 

314770.03 
3 14478.40 

314187.31 
315896.78 
)i}6o6.8o 







9.9794x95 


10.501177; 


9.9793796 
9.9793398 
9.9791998 


10. 5008 3 7i 

io.50O397i 

xo.4^9957i 


9.9791599 
9.9791198 

9.9791798 


10.49951 8< 

10.499079; 
10.498641: 


9.9791397 

9.9790996 

9.9790594 


10.498103: 

10.497765 

XO.4973171 


9.9790191 

9-9789789 
9.9789386 


IO.49689OI 

10.496454; 
xo.4]^6ûi7) 


9-9788y8} 

9.9788579 
9.9788175 


IO.495581S 

10.495146: 
10.4947x01 



9.9787770jlo.494i76< 

9.9787365 ÎI0.49384I' 
9.9786960 10.493407: 



9.978^554*10*491973 

9.9786148? 10.491539 

9.978574X XQ.4S|2-io^ 



9-9785334 
9.9784917 
9.97845x9 



9.97841 II 
9.9783701 

9.9783193 

9.971^1883 

9.9781474 

9.9781063 

I 



10.491673 

I0.49I14I 
10.490809 



10.490377 

10.489946 
10.489515 

10.489084 

10.488654 
10.488114 
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0^01.70 

0^84.^8 

IOIX.J4 
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106 j. 6 
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1105.8^ 

1188.75 
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i}7i.^3 

135^^-2.5 

1416.$^ 
1454.48 
1481.0^ 

150^.^9 

1537-30 
15^4.00 

Z^ZO.IO 

1^47.70 

1675,15? 
1701.88 
1730.47 



i4yi-i^7 



1514.1? 

1556.50 
1588.48 



Sccanr. 



Xéio.66 
1651.85 
1685.04 



17I7-H 

^749-44 
1781.65 j 



18x5.87 
184^.10! 

1878.35' 



1910*56 
1942.. 80 



007. ji 

071.84 



104. IX 

X56.59 

168.68 



100.97 

^33-^7 
165.57 



197*88 
330.10 
361.51 



594.S5 

417.19 
4J^-» 



0^146.11 



05i56»X7 
05x66.11 

05176.08 



05x86.06 

05196.05 
05106,04 



05116.05 
05116^07 

05156.10 



0U46.14 

05156.19 
05166.15 



05176.55 
05186.41 

OÎ196.51 

105506.61 

05516.73 
05516.86 



05556.99 
05547.14 

05357-30 



05567.47 

05377.65 
05587.85 



055918.05 
05408.16 
05418.49 



05418.75 

05438.97 

«544^-2.3 



Log, Sin, 

9-4^9 9^14 

9*490>7io 
9-4907592. 

9.491147' 

^•4^^X345 
9-^919^16 

9.49130^5 

9*4^*^94^ 

9.4950806 
9'^9î^66i 

9.49585^ 

9*4^413^1 

9.4946105 

9.49^0046 

9.4953885 

9»49577i^ 

9.^9^1 s^i 

^•49^5370 
9.49^^15^^ 

9.49750x0 
9.497^814 
9*4980655 



9.4984441 

9.4988145 

9.4991045 



9.4995^40 

9.4999635 
9.5003411 



9,5007104^ 
9.5010987 
9.5014764 
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9 

9-5 



9-5 

9*5 
9.5 



9.J 

9*5 
9.5 



9-5 
9-5 

9.5 




648^8 

^9097 



8i8yj 



XOIt 

94583 



98 



07i,^lti 



9.5xii|a8 

9.51x55711^^ 
9.511995Q 
9^51141^1 i 

9.'5ii«jw: 
9.5151589 

9.5*409» 1^ 

9-5*45199 j 
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Tang. 


3ecanc. 












307768.35 


323606.80 




9«978io63 


10.4882240 
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9507^*6$ 


3 074^ 4* OQ 
307160.10 
306856.93 


323317.36 
513018.46 
311740.11 




9.9761653 

9.9781 MI 
9.9780850 


10.487794} 

io.4'875649 

10,4869359 


Î4 


^5069.63 


3065)4.11 
306151.03 
305950.38 


31245V30 
311^65.0^ 

3H878.30 




9..97èû4l6 
5^.9780006 

9-9779593 


10.4065075 
10.4860790 

10.4856510 


i) 

5V 


95041.53 
95053.48 

95014.42 


3O) 049.25 
305348.70 
30504^8.66 


321591.10 
511306.44 

32^011.31 




9-97787^^^ 
9.9778353 


10.4052234 
IO.484796Z 

ïo.i|84369i 


£ 


95015-1^ 
9500^.^9 

94997-*! 


304749-1 5 
304450.18 
304151.73 


310736.73 
510452*66 
310169.13 




9-9777930 

9-97775^5 
9.9777108 


IO.4S394I5 
10.4855161 
10.4830905 


47 
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45 


9i|92y5..I2, 
94979.OX 

949^9«9I 

• 


303853.81 

303156.41 

50^155^.54 


319886.13 
5x9605.65 
319311-70 




9.9776693 

9.977^^77 
9.9775860 


10.4026647 
10.4811394 
IO.48I8I45 


44 
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41 


949"Q*^o 
9495I*^H 


301963.10 
501667*} 7 

301371.07 


319040.18 
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9.9775016 

9t9774^09 ! 

• 


10*40 1 3 099 
10*4^09656 
10.4805417 
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301077.18 

3Pi785*ûi 

3C1489.16 


5^8l99-I3 
3 179^9-78 
317640.95 




9.9774^9> 
9.9773771 
9.9773554 


10.4^^ A I 0 I 
10.479^948 
IQ.479I7I8 
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Î7 


^,4;505-95 j30fi^^'^2. 
9489^,78; JQ0^J»3O 
94887,^ i 300<îlT.09 


3J17361.64 
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316807.56 


• 
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9.977*095 


IC.4784I7O 
10.4780050 
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55 
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94^^0,01 j^9P7 3 7- j[i 


3.165Î0.78 
316154.51 

i I Î978.76 




9.977I674 

9.9771*53 
9.9770831 


10.4/ 7 5554 
10.4771611 

10.4767411 


31 


94850.81 
94841.59 

) | 948 31; 3^ 


W447.34 
3^991 57»^^ 

2^9.8868.50 


5I57P3-5I 
5IÎ418.77 

315154-53 




9.977O4IÔ 
9.9769988 

9.97695^^ 

1 ij 


10.4763205 
14P.4759001 
10.4754801 
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31813.11 

31840.79 
31895-93 

31978^ 

3x033.74 

3x0^1.^0 

3XZ 1^.40 

3x171.49 
3119903 

3xxx^.f7 

3XXJ4.10 
31182.(^4 

3^309-17 

3x33^,70 

3X3<^4.ii 

31391.744 

3X419.16 

3144^.7^ 
3x474-^9 

3Xfoi.tto 

51J19.31 
3155^.81 



Tang. 



3459.53 



3491.88 
35X4.X4 

5 5 5^.éo 



iS Grad. 



Secanç, 
'05449x3 



3588,97 

3^X1,34 

3^53.71 



3686.11 
3718. 

3750.90 



3783.30 

5815.71 
3848.13 

3880*55 
391X.99 

3945-43 



}977'^7 

4010.51 

404^-78 1 

4075-2.4 

4107.71 

4140.19 



417X.67; 

4x05,16' 

42'37-^5! 



4x70.15 
430X.66 

433^.1^ 



4} 67.70 

4400. 13 
443X.76 



05459.50 

05469-72 

05480.07 



05490.37 
05500.68 

0551101 



055x1.34 
05531.69 
05541.64 



05551.41 

055^1.79 

05573.18 



055S3.58 

OSS9h99 

05604.41 



05614.85 
056x5.151 

05^35-7 5 
05646.11 

Of6jé.69 

05667.18 

05677.^8 

05688.19 
05698.71 

05705f-x4 

aj7i9*78 

05730.H 



05740.90 

05751-48 
057^x.07 



5014764 

018538 
01x308 
0x6075 

019838 

03555^7 
037353 



041105 
044853 
048598 



052-339 
056077 

059811 



063541 
0167x68 
0709^x 



074711 
0784x8 
081141 



9.SZ4S199 



085850 

08955^ 

093158 



Q969J6 

100651 
104343 



10803 I 

11171^ 
115397 

IÏ907- 

I 1x749 

1x6419 



9' 
9< 

9< 

9 
9' 
9j 

9« 
9- 
9' 



9 
9 

9 



9 
9- 



9- 
9^ 
9. 



9^ 
9* 

9 



9' 
9. 
9. 



9- 

9- 
9. 



9. 

9- 
9- 




149395 
M3i8i^4 
^577^9 

i6l96<^ 
x66 150^ ; .| 
2.70331 



X74508L 
X78682; 
X8X853 



X870XI 
X9ii8^ 

2-95347 



199505 
303661 

3 07813 

3119^1. 
31^107 

3x0x50 



32.4389. 
3x8jrx^ 

33 ^^59 

33^789 

34091^ 

345040 



t .1 



34^161 

35J*7& 

357393 



3^1505 

365613 

369719 
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9481Î-1} 

94815.8^ 

^4804.^4 



94795. J? 

^478^.11 

94776.84 



947^7- 

94758.17 

94748.97 



947}9,^<$ 

947?o-3 5 
^^4711.0} 

54711.70 

94701.3^ 
94691.01 



9^6%^, 66 
946'jj^.lQ 



9^664.9} i9374^ <^7 



19 

18 

17 

jj 
14 

II 

77 

10 

_9 

7 
4 

1 ^4^70.78 
1 1 945^1.31 

o j 5^4551.85 



198868.50 

X9»Î79-8J 
Z9Z191.66 

198004.00 

%917i6.%i 
W430.16 

I97l 4y'99 

i>68fS.3; 

196573.11 
15^188.41 

^1^^004.21 

19572.0-50 
2-95437-^7 

194873^-2-7 
194590-50 

t94)09-^i 

194018.40 



5>4y94-io 



^91909.95 



946 S S' 5 S \^9H6^*^^ 
9464^.1^12.93188.85 

■ 

^4^17. 3 ^ 

94617.95 
M608.J3 



i9i35)-58 
15107^.10 



191799.0^ 



5^4589.67 ;i9i52'î-.56 
^4580.13 



19114(^.49 



190970.89 

190^95.76 
190411.0^ 



71 Grad. 

Secanr. 



5H4-53 



488P.79 

4(^07.56 

4334-83 



4Q&L.S9 

5790.8^ 
3519.61 



33f.48.87 
1978.^1 
1708.86 



2-439.59 
1170.81 

1901.51 



1634.72. 

1367.40 
1100.57 



0834.11 

0568.35 

0301.96 



0038.05 

09773-^3 

09509.67 



0914^. xo 

08983.19 
0S710.66 



08458.^0 

08197.01 
07935.90 



07^75.15 
0741 f.07 

07155.35 







9.9769566 


10.475480] 


9-97^5>X4J 

9.9768710 

9.97681^6 


jo,4750tfoj 
10.47464I] 
19.474111] 


9.9767447 
9.9767011 

y. ^7 00597 

9-9766171 

9-9765745 


1U.4-Y 5 "05^ 
10.473385c 

10. 471966; 

10. 471 549 j 
10.471X31^ 
IO.47I7I4; 


9.9764891 

9.9764464 


I rt. .AT T i 0*71 
10.470881-1 
10.470465; 


9.9765608 
9.9763179 


10.469633; 
10.46^1X8; 


9.9761750 
9.9761311 
9.97^1891 


Xw. Au OOW j 1 
10.468389 

1 0.46797 5< 


9.9701401 
9.9761030 

9-9760599 


l\/.^0 / ^wJL, 
10.467147. 
10.466734: 


5r*97*oi 67 

9-9759736 
9-9759503 


10,4^59084 

io.465496( 


9.975^8870 

9.9758437 
9.9758004 


10.41^508 3 < 

I0.464671Î 
10.464160J 


9f97S7S70 

9.9757135 
9.9756701, 
1 I iij i 


it).4tf3849| 

X 0.46343 8; 
10.463Q18; 



Digitized by Google 



I9 Grad. 





Tang. 


oecanc. 




L 






I0|76x.07 




9. 


1584.31 
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z666.Sl 


5^45^1-^^ 


105804.53 




9. 




345^^.53 


105815.17 




9. 




34^18.10 


1058x5.83 




9. 


i74^.i8 


34^60.68 


105836.^9 




9- 




34^i^}-X7 


10J847.17 




9- 


1 804. 14 


34715*8^ 


105857.8^ 




9. 


^831.71 


34758.4^ 


ioî8^8.55 




9. 




^A19^*P1 


.I0j87^.x6 




9. 




34813.^8^ 


105889.99 




9. 


11914.13 


3485^.30! 


IOJ900.7X 
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34888.^3! 


I059i2r4^ 




9. 




349X1. î^j 


io^9Xx.xi 




9. 




34954i>o 


105^31.^8 




9. 




Î4?«^-8J 






9. 


3051-44 


35019.50 


105954.54 




9. 


3078.8^ 


350^1.1^ 


I05>»65.34 




9. 




JX084.8} 


105^7^.15 




9. 




35117.50 


lOS9%é.97 




9. 


Îî^i«i3 


35150.18 


ioyyy7.8i 




9. 


)z88.^7 


}ji8z.87 


iod<io8.f5 




9* 


31x^.11 


35*15.5^ 


10^019.51 




9. 




35x48^6 


106030.37 




9. 


3x70.^8 


3 5x80.97 


rotfo4i«x5 




9. 


31.98.41 


55313.^8 


io^o5x*ii^ 




9. 


JJXJ.84 


? 53 4<^,4Q 


106063.04 
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3 3 53-i7 


3 5^79îi3 


106073.95 






3380.^^ 


35411.8^ 


106084.87 
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1X6419 

; 3 0086 

I3Î750 
13 7410 



9'S^^97i9 
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141067 
1447x1 
I 48371 
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IJJ660 
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166 $69 
I 701 98 



173 M 
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9.5j8éiia 
9*f3^*o<3t 
9.5394i87> 



5>-53^«37X 
?•540^J3I^ 



184681 
188x95 
I 91904 
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1991IX 

XOX711 



X06307. 

XO|^^9 

11 34S8 



XI7074 
XXO656 

114135 



XX7811 
X3M83 

^34553 



9.541 060 é( 

9.5418747 
9.5411^1 3 

j9.54»^877 

9.5430937 

9.5434^94 
9.^439048 

9.5443^00 

9.544714S 
9J41^"^> 

9.5455^3^ -. 

^•5459x76 
9.54^3 3 

9' 54^7 3 4<^ ^ 
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9.5487^*7^ 
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9.9756701 


10.4630x81 
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9454^3 « 
94531*90 


19014^,88 
18987}.I4 


306896.10 
30^^637.31 

306378.95? 


9.975^^-^5 
9.9755830 

9-97553^4 


10-46x6x79 
X0.46XX080 

10.461798} 
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54 


94104,40 

2'44y4'«»9 
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10.4609800 
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9.97 S iH^ 
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9.9751769 
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94447. to 

^4437*o4 
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45 
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94418.49 
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x«.^^i3,8^ 
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303314.64 


9.975 xoxx 

9.9750570 

9.9750119 
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10.45731x3 
10.4569063 
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4» 

40 

39 


94Î9>.}I 
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943 *»o.io 


i8^o88.6| 
185811.^8 
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30x8x0.x 3 
30x558.68 


9.974^^88 

9.9749i4<^ 
9-9748804 


16.4565006 

io.456095x 
10.455690P 


54370.48 

943^0.85 

Q A J e J M « 


x85x89.xx 

x85'oi3.49 

^ t/ ) * 


30x307.59 

301056.93 
301806,71 


9.97483 ^x 

9.97479x8 
9.9747475 


Iô.4f5i85i 
t0.45488o7 
10.4544764 
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57 
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^4341-57 


x84493.y^ 

X84XX9.X6 
x839^j.59 


30155(^.94 

301307-^0 

301058.70 


9-974703 X 

9.974^587 
9.974^x41 


10.45467x4 
X0.453668S 

10.4531^54 


943li«i^o 

94Î01.93 


X 0^701 

XSÎ438.96 

18317^.39 


3oo8xp.X4 

50056X.X1 
3003X4.6X 


9.9745^97 

9.97452^51 

9.9744806 


10.45x86x3 

10.4514595 
IQ.45 10570 


* 


94^-83.5^ 
94173-8^ 
94x^4- Ij 


X^X9I4*S'^ 
x8x59X.x<^ 


)ooo^7.4^ 

X99810.73 
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